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XNBOTUHCKA ®APMA
Patko Towwuh, Hosn Capg

Bepa xohe ga ocHyje apmy 3a rajewe rycaka,
CBMHa M oBaua. 3a TO joj je noTpebHO ga Hanpasu
TOPOBE 3a CBe TpW BpCTe CToke. 3a rycke je notpebaH
TOp 04 Hajmarse 25m?, 3a CBUHE 0f1 Hajmarse 35m? u
3a OBUe oA Hajmarbe 40m?. OHa uma maTepujana 3a
orpagy aoyxuHe 56 metapa.

Moxe nu oHa ga HampaBu TOpoBe MOTpebGHe BenuyvMHe ca pacronoXWBUM
maTtepujanomM? (Hekun genosu orpage mory 6uTy Ha rpaHuum namehy TopoBa.)

Hokasahemo pa je 10 moryhe. Heka je ABCD kBagpaTt cTpaHuue 10 meTapa
(cnuka 1). Heka cy E m F Tauke Ha cTpanuuama AB n CD pefom TakBe Aa je
AE = DF = 4 meTpa, G 1 H Tauyke Ha gyxuma EF n BC TakBe gaje EG: GF = BH: HC =

7: 5. Tapaje EG = BH = %m M GF =HC = Z—:m. MpasoyraoHvun GHCF, EBHG v
AEFD wvmajy peoom nospumHe 25m?, 35m? n 40m? v npegctasrbajy TpaxeHe

TOpOBe 3a rycke, CBUHe 1 oBLe. MNpu TOMe je yKynHa Oy>KMHa CBUX orpaga TayHo 56
meTapa.

D F C
G H

A E B
cnuka 1

MHTepecaHTaH 6u 61o ogrosop Ha cnepeha nutaka:

1. [a nu je moryhe kBagpart nospiumHe 100m? nogenuTu Oyxuma Ha Tpu aena ca
nospLunHama og 25, 35 n 40 kBagpaTHMX MeTapa, a A4a Npu Tome 36Up AyxnHa CBUX
nuHuja 6yage marbun og 56 meTtapa?

2. [1a nu je yonwTe Moryhe nogenutu Ayxuma Hekun NpaBoyraoHUK NoBpLuMHe 6ap
100m?, Ha Tpu Aena Yuje cy nospLumHe pegom 6ap 25, 30 n 40 meTapa KBagpaTHUX,
a Aa npu Tome 36Up OyxnHa cBux nuHuja He 6yae Behn og 56 metapa?

Cnepehu 3afaTak je HamerseH y4eHULMMa ocMor paspeaa.

3apaTtak 1. [la nn Bepa moxe Oa Hanpasu TopoBe nosplumHa 40m?, 35m?u 25m?
ako nMa Ha pacrnonarakwy matepujan 3a camo 55 metapa orpage? Toposu He Mopajy
6UTK NpaBoyraocHor, HATK YOMLITe MHOroyraoHor, obnuka.

Peluerse. Y NpeTxo4HOM criyyajy cMO KBagpaT noBpLuMHe 100m?2 nogenunu Ha Tpu
npaBoyraoHWka ca TpaXeHUM MOoBpLUMHaMa M YKYNHOM [JYXWHOM fuHMWja Koje
orpaHuyaBajy Aenose kBagparta of 56 meTtapa.
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XKusomurscka hapma

Mokywahemo caga Aa To UCTO NOCTUrHeMO Aenehu Kpyr NoBpLUMHE HE Makse Of
100m? ca Tpu nonynpeyYH1Ka Ha TPU KpyXHa uceuka, Tako Aa 36up obuma kpyra u
OY>XMHa TpU nonynpeyHvka He 6yae Behu og 55 meTtapa (cnvka 2).

cnuka 2

. . 10
AKo je nonynpeyHuK Kpyra r, oHAa je 3a Kpyr NoBpLUMHE He Marbe of 100m?, r > N2
. . 10
HenocpegHum padyHarem nokasyje ce aa je 5,7 = NS Cap hemo npoBepuTM aa nu
ce ca NomnynpeyYHnKoM r = 5,7 Moxe NoCTUhN TpaKeHn Lnrb.

HenocpeaHum nspavyHaBakbeM Hanasumo a je NoBpLUMHa Kpyra nonyrnpeyHmnka
5,7 jenHaka

5,7°m > 5,7%-3,14 = 32,49 - 3,14 = 102,0186 > 100 m?,
[0K je 361p HeroBor obumMa 1 AyxuHa Tpu nonynpeyHuka jegHak

2-57mr+3-57<2-57-315+3-5,7=53,01<55

meTapa. Jakne, Bepa He camo fa Moxe orpaguTy TopoBe NoTpebHe BenuunHe ca
pacnonoxvBum Matepujanom, Hero he joj jowl 1 npeocTat MaTepujana 3a ckopo ABa
MeTpa orpage.

Jow Behy ywteny Bepa Moxe ocTBapuTV ako je MONynpevHvk kpyra r = 5,68
mMeTapa. HenocpegHum padvyHarem MOxe ce NpoBepuTW da ce Taga ca orpagom
AyxuHe 52,824 meTpa mory orpagutin TOPOBM YKyNHe MoBpluvHe mano sehe of
101,3 m2.

CMEUNJAITHN 3AOATAK BPOJ 101

[eceT HajycnelHujux peluaBarnala oBor 3agaTtka 6uhe HarpaheHo. YnyTcTBO 3a cname
pellemsa je Ha cTpaHu 48.

3emrbuwTe 06nKKa Kpyra je ca Tpy NomnynpeyHuka NoAerbeHo Ha TPU KpYXKHa ucedka
(Topa) uvje ce mnoBpwMHE ofHoce ce kao 5:7:8. Oppeau yrnose usmehy
nonynpeyHuka.




O PA3JATrAlbY TPOYINIA HA YHETBOPOYITIOBE

Patko Towwuh, Hosn Capg

Jlako ce pgokasyje cnenehe TBphemse:

TexxuwHe nuHUje mpoyana 0esie Mpoy2ao Ha WeCcm MakUx mpoyesnosa jeOHaKux
rMoepuwuHa.

[oka3s. Heka cy AA;, BBy, CC; TexuwHe nuHuje Tpoyrna ABC v T HEroBo Texuwite
(cnuka 1).

cnvka 1

Tpoyrnosu AC,T w BC,T vMmajy jeaHake noBpLUMHE, jep CY UM jeJHaKe OCHOBULE
AC; v BC; v 3ajegHudKa BMCMHA U3 TemeHa T. Ha UCTU HaumH 3akrbyyyjemMo da u
Tpoyrnosu BA,T w CA,T wmajy jeaHake noBpLUMHe, Kao n Tpoyrnosun CB;T v ABT.

C ppyre cTpaHe nosplmHa Tpoyrna ACT je ABa nyTa Beha of noBpLunHe Tpoyrna
ACT, jep je ocHoBuua CT gBa nyta Beha og ocHoBuue C;T, a BUCUHA U3 TeMeHa A
je 3ajegHunuka. Criegu fa cy noeplumHe Tpoyrnoea AC,T n AB,T jeaHake. Ha nctu
Ha4yuH 3akrbydyjemo aa u Tpoyrnosu BC;T n BA;T uMmajy jegHake NOBPLUMHE, Kao 1
Tpoyrnoeu CA,T n CB,T, ogakne nako crnegu TBphere 3agatka.

3apaTtak 1. [lokaxu ga ce CBaku TPOyrao MOXe paspesaty Ha TpU KOHBEKCHA
YeTBOpPOYrna jegHaKkMX NOoBPLUMHA.

Pewere. CBakn Tpoyrao ce MoOxe paspes3aTu Ha Tpu 4eTBopoyrna Tako LITO ce
HEroBO TEXMLUTE CMoju AyXMMa ca cpeauTuma cTpaHuua (cnuka 2). KoHsekcHocT
Ta TpW 4eTBOpOyrna ce Nnako Jokasyje nocMaTpaweM Cpegrux nuHuja Tpoyrna.
JeOHaKoCT HUMXOBKX MOBPLUNHA Cean Ha OCHOBY MPeTXOA4HOr TBphema.

C

cnuka 2




O pasnazarby mpoyana Ha 4emeopoyanoee

3aparak 2. [lokaxu Aa ce cBaku Tpoyrao MOXe paspesaTtu Ha [ABa YeTBopoyrna jea-
HaKunx NoBpLUNHA.

Pewemre. [lloByuumo npaBy kpo3 TexuwTe T Tpoyrna ABC, napanenHy ca
cTpaHuuoM AB (cnuka 3). Heka cy D n E weHe Tadke npeceka ca ctpaHuuama AC v
BC penom 1 F Tadka ayxu DE TakBa aa je DF = 3FE (F je cpeagnwTte oyxu TE). Taga
ce nako npoeepasa Aa Tpane3 ABFD v 4yeTBopoyrao DCBF vMajy jeaHake nospLuvHe.
Hawnme, Tpoyrao ABT wn 4etBopoyrao B;CA;T wumajy jeqHake nosplimvHe (4; je
cpeavwTte cTpaHuue BC). Takohe cy jegHake nosplunHe Tpoyrnosa TBF n EFB, a
noepLunHa Tpoyrna ADT jeaHaka je 36upy nosplumHa Tpoyrnosa DB, T u EA.T (B; je
cpeguwite ctpaHuue AC).

cnvka 3

3apaTak 3. [lokaxu Aa ce cBaku Tpoyrao moxe paspes3atn Ha 2019 KOHBEKCHMX
YeTBOPOYIOBa Ca jeAHaknM NoBpLUNHaMA.

Pewemse. [lokazahemo onwTuje TBphere: CBaku Tpoyrao ce Moxe pa3pesaTtu Ha n
KOHBEKCHMX Y4eTBOPOYI/OBa jeAHaKuX MoBpLUMHA, r4e je n NPou3BorbaH NpupoaaH
Opoj gersuB ca 3.

Heka je n = 3k, rae je k npupogaH 6poj. Npema 3agatky 1, cBaku Tpoyrao ce
MOXe paspesaTu Ha TPV KOHBEKCHa YeTBOpOYrfa ca jefHakvM NoBpLUMHama Tako
LUTO Ce HeroBO TEXWLUTE CNOju AyXXMMa ca cpeauluTMa CTpaHuua.

C ppyre cTpaHe, cBaku Tpoyrao ABC MOXe ce paspe3aTu Ha k Tpoyrnosa
jeoHakmx nospwuHa. MNocmaTtpajmo k — 1 Tayaka cTpaHuue BC koje Ty CTpaHuuy
gene Ha k nogypapHux Aayxu. NoBnaderwem Oyxu koje TeMe A cnajajy ca Tum
Taykama nogene pobujamo nogeny Tpoyrmna ABC Ha k Tpoyrnosa jedHakux
noBpLUMHA.

Hervewsem cBakor of k obujeHnx Tpoyrnoea Ha TpU KOHBEKCHa 4eTBOpoyrna
jeoHakmx nospLuMHa, Aobujamo TpaxeHy nogeny Tpoyrna ABC.

3aparak 4. [lokaxu ga ce CBaku Tpoyrao MOXe pa3pesaTtu Ha n YeTBOPOYrIoBa jea-
HaKu1x NOBPLLUHA, 32 CBaKku NpupoaaH 6poj n.
Pewere. O3Haummo noBpumHy Tpoyrna ABC ca S. NocmaTpahemo gBa cny4aja:

(1) Bbpoj n je napaH: n = 2k.

Mopenumo ctpanuuy BC Tpoyrna ABC ca k — 1 Tadvaka Ha k nogygapHux genosa
(Ha cnuum 4 je npeacTtaBrbeH cnyyaj n = 8). Crnojumo Ayxuma Teme A ca TuUMm
Taykama nogene. Tume je Tpoyrao ABC nojerbeH Ha k TpoyrnoBa jegHakumx
noBpLUMHa.

. 2 .
(MoBpwmHa cBakor je ;S ). Mpema 3agaTky 2, cBaku Taj Tpoyrao ce MoXxe NoAenuTn
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O pasnazarby mpoyana Ha 4emeopoyanoee

Ha ABa YeTBOPOYIIa jeaHakux noepluuHa. Tume je Tpoyrao ABC noferbeH Han = 2k
1
4E€TBOPOYITIOBA, CBAKM MOBPLUMHA —S.

C

A cnuka 4 B

(2) Bpoj n je HenapaH: n = 2k + 1.

Mopgenumo cTpaHuuy BC Tpoyrna ABC ca2k Tavaka Ha 2k + 1 nogyaapHux
Aenosa (Ha cnuum 5 je npeAcTasrbeH cnyyaj n = 11). Heka cy Tadke nogene peaom
Ay, Ay, As, ..., Ay, CROjMMO OyxMMa Teme A ca Tadkama A,, Ay, ..., Ayi_n. Oyxn
AA,, AA,, ..., AA,_, pene Tpoyrao ABC Ha k TpoyrnoBa, mehy kojuma je k—1
Tpoyrrnoea nospLinHe %S W jegaH Tpoyrao (Tpoyrao AA,_;C ) NOBPLUMHE %S. [Mpema
3agaTKy 2, CBakv of NpBux k — 1 Tpoyrnosa MOXe ce NoAeNuT! Ha ABa YeTBopoyrna
noBpLunHe %S, a rnocriefitbn ce MoXe noAenuT Ha TPU YeTBOPOYra NoBpLUVHE %S.

A B
cnuka 5

Y cnepehem 3agaTtky [OKadyjeMO HeLWTOo onwTuje TBphewe o4 OHor y
npeTxogHom 3apatky. OBaj 3agaTtak je HamereH yYyeHuuyMMa OCMOr paspepga, jep
nogpasymeBa 3Hake O CMIMYHOCTU reoMeTPUjCKmMX durypa.
3apartak 5. [lokaxu ga ce cBakum Tpoyrao MOxe paspesaT Ha n KOHBEKCHUX
YeTBOPOYIMOBA jeQHaKnX NOBPLUNHA, 38 CBaKu npvpoaaH 6poj n.
Pewemre. Heka je S noepwurHa pator Tpoyrna ABC. lNoByuumo npasy napaneHy

. 3S .

CTpaHuum AB Koja od Tpoyrna ABC opceua Tpoyrao nospLuvHe - (Ha cnuum 6 je

npeacTaBIbeH criyyaj n = 10).




PayyHapcmeo

C

I\

OcTaTtak YMHU Tpanes3 Koju ce MoXe MofenvTu Ha Guno koju 6poj, na u Ha n — 3
Tpanesa jeQHaKuUxX MoBpLUMHA (NoaenuT obe OCHOBULE Ha 1 — 3 jefHaKUX OYXU U

. . 1
crojutn oarosapajyhe Tauke nogene). CBaku ofj Tux Tpanesa uMa MoBPLUNHY —S.
Mpema sagatky 1, oAceYeHM Tpoyrao MOXe Ce MOAENUTU Ha TPU KOHBEKCHa

1 . .
4eTBOPOYINa NoBpLUMHE —S. Ha Taj HauuH je Tpoyrao ABC NOAEIbEH Ha 1 KOHBEKCHIX

A

cnvka 6

YETBOPOYrOBa jefHaKMX NOBpLUMHA.

3AOATAK 3A CAMOCTAITHU PA
[at je Tpoyrao ABC. lNomohy LecTtapa u newnpa KOHCTpyucaTtu jeaHy nogeny tora
Tpoyrna Ha 10 KOHBEKCHWX YETBOPOYINOBa jefHak1x NoBpLUMHA.

PAYYHAPCTBO

yI'IyTCTBO 3a Cllake pelleHa KOHKYPCHUX 3ajaTaka U3 padyHapcTea je Ha CTpaHu 48.

KOHKYPCHU 3AOATAK U3 PAYYHAPCTBA BP. 216 (3A | KATEFTOPWUJY)
| KaTeropuja cy y4eH1LM NeTor 1 WecTor paspeaa

Mapa n HuHa cy goroeopune ga urpajy urpvuy Aok He npehy ogpeheH 6poj HMBoa.
3Hajy Aa je npenasak cBaKor HMBOA BPEMEHCKM OrpaHUYeH 1 ga 3a CBakv HapegHu
HMBO nMajy 10 cekyHAM Make Hero 3a npeTxoaHu. Mapa n HuHa urpajy HanameHnyHo
6e3 063npa aa nu cy ycneLHo npeLurne HABO unu He. HanucaTu nporpam y Kome ce
Hajnpe yuynTaBa konvko HuBoa he Mapa n HuHa nrpatu, noToMm MUHMManHoO Bpeme
notpebHo 3a Npenasak NPBOr HMBOA W 3aTUM BPEMEHA Koja Cy NOCTUINe, Npu Yemy
ce 3Ha Ja urpajy HanameHnyHo 1 ga HuHa kpehe npea. Mporpam Tpe6a aa nenuie
Konuko HuBoa je Mapa ycnewHo npewna, a konuko HuHa. MNpetnoctasutn ga he
MUWHMMaIHo Bpeme 3a npenasak cBakor H1Boa 6utu Behe o 0.

Mpumep. Ynas: N=3 T=150 V:160 148 120 140 173 115
M3nas: 2 1
Objawrene: | HuBo, MuH. 150s: HuHa 160s - HeycnelwwHo, Mapa 148s - ycnelHo
Il HMBO, MMH. 140s: HuHa 120s - ycnewHo
Il HMBO, MuH. 130s: Mapa 140s - HeycnewHo, HuHa 173s -
HeycnelwHo, Mapa 115s - ycnewHo
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PayyHapcmeo

KOHKYPCHU 3AOATAK U3 PAYYHAPCTBA BP. 217 (3A 1| KATEFTOPWUJY)
Il kaTeropuja cy yyeHuUmM ceamor u ocmor paspega

JoBaH wrpa urpuuy y Kojoj ce CBakM HMBO cacToju u3 uctor 6poja nogHuBoAa.
MojeanHy NOAHMBOM Cy O3HAYEHM Kao ,TEeLUKK®. YKOIMKO Ce Texak NogHuBo npehe 3a
npenguheHo Bpeme unm 6pxe, urpad gobuja 10 noeHa 1 moxe ga npehe Ha cnegehun
NOAHMBO UCTOTr HMBOA, ako MOCTOjU. YKOMNUKO Urpad ,Texak” nogHuBo npefe 3a sehe
BpemMe of npeasuheHor, gobuja 5 noeHa v npenasu Ha cnegehu HMBO, Npekckavyhu
NoAHMBOE Ha UCTOM HMBOY, OOHOCHO 3aBpluaBa Urpy ako Hema Bulle HuMBoa. 3a
06u4YHe NOOHMBOE He MOCTOjU BPEMEHCKO OrpaHWyeHwe W npernasak noaHuBoa
JoHocu urpady 5 noeHa. Kapa je 3aBplumo ca nogHvBoOMMA jeQHOr HUBMOA Urpad
ayTomaTcku npernasm Ha criegehu HMBO, ako NocToju. HanncaTtu nporpam y kome ce,
Hajrpe, YHOCH KOMMKO HMBOA MMa Urpuua u Komnvko NogHUBOA UMajy HMBOW, 3aTUM
Opoj ,TELLKMX" MOAHMBOA M 3a CBaKM Taj MOAHMBO Ce YHOCU Ha KOM je HMBOY U KOjU je
no peay Ha TOM HUBOY M KOje je MMHMMarnHo Bpeme, NoTOM Ce PeAOM YHOCE BpeMeHa
3a Koja je JoBaH npenasvo nogHWBOe, nog NpeTnocTaBKOM Aa je CBakuM MOAHUBO
urpao camo jegaHnyT. [Nporpam mucnucyje Konuko je noeHa JoBaH 0CBOjUO.
Mpumep.

Ynas: N=3 P=4 BT=4 T: 12100 22120 2 4 200 3 1 140

V: 1565 130 92 115 140 146 148
Wanas: 40

Objalutbere: JoBaH je npeluao Leo NpBU HWBO, HA OPYTrOM HUBOY ApPYri MOAHWBO
HUWje npeLlao AoBOILHO 6p30, Na je npelao Ha Tpehu HUBO, rAe He MPBOM NOAHUBOY
HUje nocTurao NOTpPeGHO BpeME 1 3aBPLUKO je UrPULLY.

PELLEHE KOHKYPCHOI' 3ANATKA U3 PAYYHAPCTBA BP. 214

n=0
b=0
while n < 3:
m = int(input())
ifm==1:
n=n+1
b=b+1
else:
n=0
print(b)

Ha noyeTky je noTpebHO goAenuTM noyeTHe BPeOHOCTM MPOMEHIBUBUM N U b Koje
6poje 6poj yzacTonHux nobena n 6poj ykynHux nobena, pecnektmeHo. Moanumje Ha
KojuMa je JoBaH 3aBpLUMO TPKe Ce yHOCe CBe AOK je BPeAHOCT MPOMEHISbMBE N, Tj.
6poj ysactonHux nobega, maksa of 3. YKonuko je yHeTa nosuuuja 1, BpegHocT obe
npomeHrsvee u n u b ce ysehasa 3a 1, a y CynpoTHOM Ce BPeAHOCT NPOMEHIbUBE N
noctaerba Ha 0, Tj. HM3 y3acTonHux nobega je npekuHyT. Ha kpajy nporpama ce
ucnucyje BpeaHOCT NpoMeHrbmBe b, 0o4HOCHO 6poj y3acTonHux nobeaa.

MwunytuH CtankoBuh, V2, Ol ,Byk Kapayuh", LLlabal
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Badayu uz mamemamuke

PELWWEHE KOHKYPCHOI' 3AATKA N3 PAYYHAPCTBA BP. 215

n = int(input())

r=1

for i in range(n):
t = float(input())
r.append(t)
r.sort()
print(r[:5])

Ha no4eTky ce yHOCW KOMMKO MyTa cy Apyrapvue ogurpane HMBO Y WUrpuuw.
Pesyntatu, Tj. nocturHyta BpemeHa ce namTte y Hu3y r. HakoH cBakor ogurpaHor
HMBO y4MTaBa ce Bpeme, [OAaje Y HU3 I, eNleMeHTV H13a ce r ce NoTOM CopTupajy y
Heonagajyhem nNopeTky 1 ucnucyje ce nNpeux 5 enemeHaTa Hu3a r.

MwuHa Cumuh, VIl1, BarseBcka rumHasmja, Barseso

3AO0ALUUN N3 MATEMATUKE

3apaum 13 oBe pybpuke UMajy 3a Lurb NOMOh Kako y4eHWLMMa, Tako U HacTaBHUUMMA. PasBpcTanu cy y Tpu
rpyne y cknagy ca cTaHgapauMa 3Haka U3 matemaTtuke 3a kpaj obaBesHor obpasoBatrba. [latu cy npeanosu
KOHTPOIMHMX N MUCMEHUX 3aJataka, Npu Yemy je y yrnactum 3arpagamva [ | Aata BapujaHTa 3a apyry rpyny.
Heku 3agaum umajy noHyheHe ogrosope, na cy NorogHu kao npunpema 3a takmuuene KeHeyp 6e3 epaHuya.

MHOXEHE U OEJbEWE. JEOHAYUHE. PA3JTIOMLA.
AEILEHE CA OCTATKOM

OCHOBHM HMBO

1. W3pauyHaj, na noBexu 36ump jegHakux cabupaka ca ogrosapajyhvm nponssoaom,
a npou3Bog ca ogrosapajyhvm peluerem, Kao LUTO je 3arnoyeTo.

10+10+10+10 .
3+3+3+343 .
1+1+1 * @
9+9 * @
5+54+5+5+5+45 @




3adauyu uz mamemamuke

. UspauyHaj:
a)30-3, 6) 83- 10, B) 723, r)48-6,
n) 40:2, R) 50: 10, e) 700:100, %) 170: 5.

. ToBexu jeHauYMHy ca HEHVUM PELLEHEM.

| 6:x=60 | x-7=868 | x:3=210 | 963:x=107 |

| 124 | 9 | 10 | 63 |

CpeaHun HUBO

. O6oj aeo durype koju ogroapa pas3noMKy UCMOA CIMKe.

a) 5 ) >

N -

1 1
2 5

. UspauyHaj BpegHocT nspasa:
a) (48 +44)-10, 6) (46 —39)-100, B)(158+12):10, 1) (264 —64):100.

. Nepawnma 75 knukepa, a Mapko 3 nyta BuLle of hera. Konvko knukepa oHv nMajy
3ajegHo?

. CakynrbamemM cTape xapTuje netopo Aeue je s3apaguno 735 guHapa. Konuko
AvHapa he gobuTn ceako AeTe, ako 3apapy nogerne Ha jegHake genose?

HanpegHu HMBO

Ynopeau pasnomke. Y norba ynuiv jefaH of 3Hakosa < unu > .

(e s sO5 e 5003

W | =
N | =
o |~
Sl=
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3adauyu uz mamemamuke

9. MonyHu Tabnuuy.

[erbeHunk 204 | 415 | 511 | 608 | 900
[Oenvnay, 2 4 5 6 7

KonuyHuk
Ocrarak
10. N3pauyHa;.
a) % oA 500 je 6poj . 0) § on 201 je 6poj .
B) % of jegHor vaca je MUHYTa. | T) % roavHe je meceua.
L1 L1
R)6je_ oA . n)7je; on
L1 L1
e)1OOJeEon . >K)8je§OJJ,

11. Kop 6aka Hate y ABOpuLUTY Cy cCaMo KOKOLLKe M npacuhin. AKO je y TOM ABOPULLITY
n3bpojaHo 260 Hory, a 3Hamo Aa je npacuha 6uno 24, KONMKO MMa KokoLlaka?

12. Kojum 6pojem Tpeba nogenuntu npeTxogHuk 6poja 316, aa 6u ce pobwo 6poj 5?

KOHTPOJIHA BEXBA - 20 muHyTa
MHoxXene 1 nerbemwe

1. W3pauyHaj nponsBofe, Na NOBEXW Ca TAYHUM peLLeH:eM:

35.10 . 585 (710 e e 552

23.2 . e 508 31-3 . e 672
127 -4 . e 654 1384 o e 270
218-3 . e 46 246-3 o e 93

117-5 . e 350 Q2-6 . . 73y

2. WN3padyHaj konu4yHuke. Npukaxu noctynak y cBojoj csecuu. [poBepn TayHOCT
Aerberba MHOXEHEM.

a)260:2 = [570:5=___], 6)360:3 = [480 : 4 = 1,

10



3adauyu uz mamemamuke

B) 655 : 5 = [234:2=___], r)568:8= [738:9 = 1.

2

3.

Tama je y kibkapu notpowwmna 1000 auHapa. Kynuna je yetupw Benuke n net
mManux ceesaka. AKo Benuka ceecka kowTa 140 guHapa, KOMMKO KowTa Mana

cBecka?

KOHTPOJTHA BEXBA — 20 muHyTa
JegHaumHe

3aoKpyxu CNoBO UCMPEA jeaHaumHe Koja nma peluense 15 [120]?

a)x-5=100 [x:2=055]; 6) x-4=60 [x:5=23]; )x-7=175 [x:3 =40].
Koju 6poj nomHoxeH ca 5 aaje cnenbeHunk npomssoga bpojesa 467 n 27
KonuyHuk 6pojeBa 420 v x jeaHak je nponasogny opojeBa 84 u 5. N3pauyHaj x.

KOHTPOJTHA BEXBA — 20 muHyTa
Pasnomum

060j feo durype koju ogrosapa pasnoMKy UCMOA, CrUKe.

¢'Mrypa |:|:| ¢M rypa

pasnomak( 5 5 9 passiomak 3 4 6

2.

. 101 . 11 .
LLta je Behe m [E] Opoja 450 [420] nnn 5 [Z] Opoja 450 [420]?

3. Ynopeau pasnomke, y npasHa norba ynuiim jefaH of 3HakoBa < Unu >.

1.

1 1 1 1 1 1 1

> [ 1% s e s[5 ik

1 1 1 1 1 1 1
iy sCOr OO 4 |

KOHTPOJIHA BEXBA - 15 muHyTa
[lerbere ca octaTkom

I

Oppenwm KONUYHKUK 1 ocTaTak Npu aerbewy 6poja 47 [53] ca 5 [6].

11




3adauyu uz mamemamuke

2. Koju ocTauu ce mory 8obuTu npu gersewy ca bpojem 7 [4]?

3. Mopoaguua Mepuh noe Ha ogMop 3a 36 [25] gaHa. 3a konuko cegMuua U aaHa
nopoauua [lMepuh nge Ha ogmop?

IV paspen

M3pauyHaj: a) (90-30):6-1; 6)(90-30):(6—-1); B)90—-30:(6-1);
r90—-(30:6-1).

. Peww jegHaunHe: a) 19 - x = 399; 0) x:23 = 37; B) 17 - x—323=0;
r) 101 + 13 - x = 244,

. Opgpean: a) % Opoja 161; 0) % Opoja 117; B) 6poj umja je geBeTuHa 27;
r) Opoj unje % cy 69.

M3payyHaj BpedHOCT u3pa3a 2 - a + 9999: b ako je a HajMawK Henapad
TpoumndpeHn 6poj, a b Hajsehn gBoumndpeHn 6po;.

. Munuua je Hanucana 5 6pojeBa Tako Aa je ceaku cneaehu 6poj gBa nyta Behu o
npeTxogHor. 36up Hajseher n Hajmamer o TMx 6pojeBa je 3a 9 Behu oa 36upa
npeocTana Tpu 6poja. Koje 6pojeBe je Munuua Hanucana?

. Oppean cee npupogHe bpojeBe x ako je: a) (x —19) - 18 = 414;
6) (4-x—4)-44 <528.

. Y jeaHoj wkonu nma 1200 yyeHuka. YeTBpTUHA Cy oannyHu, TpehuHa Bpro godpwu,
netTHa Jo6pu M ocMMHa O0BOSbHW. Komuko y TOj LWKOMM MMa yyeHuka ca
HEeOBOSbHUM YCNEXOM?

MapayyHaj BpegHocT uspasa (513 :3+4-26):5—-2- (22 - (9999 : 33): 101).

Mwvpa n Tawa cy umane ucte cyme Hosua. lMowTo je Mupa noTtpowwmna 184
OuHapa, a Tawa 346, oHaa je Mvpu ocTano 4eTmpu nyTa BuLLE HOBLLA HEro Taksu.
Konuko je HoBLa CBaka of HMX MMara Ha noveTky?

Oppean gBoundpern 6poj koju ce noseha 16 nyta ako My C neBe CTpaHe
ponuwemo 6poj 3.

12



3adauyu uz mamemamuke

. bopa je nsnajmmno Guumkn no uexmn og 100 guHapa, y3 gonnaty oa 20 guHapa no
cBakoM caty kopuwhera.
a) Konuko ykynHo Tpeba Bopa ga nnatu ako je 6uumkn kKopucTvo Aea 1 no cata?
6) Konuko Hajsuwe catn moxe Bopa ga KopucTy nsHajMrbeHn Gmumkn ako 3a To
Moxe Aa notpolumn 220 guHapa?

. Y Bohwaky nma 360 crtabana kpywaka u jabyka. lNonoeuHa 6Gpoja ctabana
Kpyllaka jefHaka je 4eTBpTMHM Opoja ctabana jabyka. Konuko mma ctabana
jabyka?

Pasnomuu
Hanuwu konuko je:

a) ocmuHa 6poja 152 [136], 6) neT ocmuHa 6poja 80 [40], B) YyeTMpu LeBETUHE
6poja 36 [72].

. 1701 . 35 . 3 7[5 .
W3pauyHa;j: a) 5 [E] 6poja 1080; 06) 5 [E] 6poja 570; B) > [;] Opoja 679.
a) lWectuHa [neTuHa) 6poja b jegHaka je 6pojy 60. Ogpean 6poj b.
©) Oppean 6poj x, ako je z [%] Tor 6poja jegHako 6pojy 210.

MBaHa je ywtegena 770 [912], anHapa, a To je Tek aBe TpehuHe [Tpy YeTBPTUHE]

HOBLIa KOju joj je noTpebaH ga kynu kkwury o Xapujy Motepy. Konuka je ueHa Te
Kioure?

M3padyHaj BpegHOCT n3pasa:

a)25-73-4 [4 - 97 - 25];
6) 1536 - 0 + 138 [2879 - 0 + 357];
B)19-36-36:4 [17 - 42 — 42:7];

N93+7-(52—(5-9+7) [97+3-(57—(6-8+09)).

M3pauyHaj:
1 . 3 .
a)g [ﬂ 6poja 1460; 6); [%] Opoja 1236;

B) 6poj b, aKojeg [%] Tor 6poja jegHako 516.

Peww jegHaunHe:
a) x: 19 = 19 [x: 17 = 17];
0)4-x + 126 = 274 [6-x + 134 = 392].

. Oppeaum ckyn peluerba HejegHaumnHe:
a)37-x < 185 [29-x < 116];
6)x - 17- 635 > 1082 [x - 11- 715 > 1507].

13



3adauyu uz mamemamuke

. 4 15
. JegHo operbene YeTBpTOr paspena nuva 16 [15] gesojunua n oHe YnHe > [5]
operbera. Konvko y Tom ogerbery nMma gevaka?

OCHA CUMETPUJA. PA3JIOMUM (Tpehu aeo)

OCHOBHU HUBO
1. a) Ceaku op 6pojeBa 25%, 8%, 33% HanuwM pa3noOMIbLEHNM W AeLuManHum
3anvcom.

6) Caku o 6pOJeBe 100, 0,54; 0,04;

N

3.
S

Ul w

17
) 7 3anun y npoueHTHOM 3anucy.

2. Wa3padyHaj aputmeTnyky cpegmHy 6pojesa 1,5; 0,9; 0; 2.

3. a) HaupTtaj npon3BoreHy OyX, Na KOHCTPYULLN HeHy cumeTpany.
6) HaupTaj nponsBosbaH yrao, na KOHCTPYMLLW HeroBy cumeTpany.
B) HaupTaj npaBy u Tauky BaH He, Na KOHCTPYULLM HOPMany U3 Tayke Ha npa.y.

CpeAatu HUBO

4. Kapga ce npunpema Liem og kajcuja Tpeba nomewatn Bohe u wehep y ogHocy
10:7. Konuko Tpeba wehepa 3a Liem, ako umamo 4,5 kunorpama kajcuja?

5. Y jeAHOM oferbery TECT U3 MaTeEMATUKE je paanno 24 y4yeHuka 1 npoceya oueHa
. 11 .
je buna 2. Konuku je 36up cBux olieHa Ha TOM TecTy?

6. Y oBOM 3apatKy ce KOPUCTe 3BaHWYHM MOAauM ca OBOroAuHer duHana
OTBOPEHOr MpBeHCTBa AycTpanuje y TEeHUCY.
a) Hoak hokosuh je oacepeupao 134 npea cepBuca u iux 87 je 6uno ycnewuHo.
Konuko npouerata og ykynHor 6poja cBux cepsuca je 6uno ycnewHo (oarosop
320KPYXKM Ha Leo bpoj noeHaTa)?
6) JomuHuk Tum je opcepsupao 108 ycnelwHux npeux cepsBuca. AKO 3BaHWYHa
CTaTUCTUKa Kaxe Ja je Herosa ynewHocT npeor cepsuca buna 64%, konuko je oH
oacepBMpao nNpBux cepeuca?

7. Haupraj Tpoyrao ABC Tako ga je AC > BC, KOHCTpyULUN HOpMany n u3 temeHa C
Ha npasy AB 1 npecnukaj Tpoyrao ABC 0CHOM CUMETPUOM Y OLIHOCY Ha Hopmarny
n.
HanpeaHu HuBO

8. TWeHNYHO 1 KyKypy3HO OpallHo je momeluaHo y pa3mepu 5:3. Konuko npoueHarta
Te CMeLle je KyKypy3HO OpaluHo?

9. HaupTaj Tpoyrao ABC, a 3aTUM KOHCTPYULUW Tauky Ha cumeTpanu yrna ABC koja
je jegHako ygarbeHa o TemeHa A u B.

14



3adauyu uz mamemamuke

10. Y jegHoOM jyHnopckoMm koluapkalukoMm knyby nma 19 urpaya u buxoBa npoceyHa
BucuHa je 1,9 metapa. Konuka he 61Uty npoceyHa BMCUHa kaga y knyb gohe jow
6 urpada 4uja je npoceyHa BucuHa 2 meTpa?

11. Berbko je nojeo 65% nute, a CaBa 80% op npeoctanor gena. Konvko npoueHara
nuTe HUje nojeaeHo?

12. Y jenHoj Bpehu nma kyrnvua pasHux 6oja oa kojux je 65% 3eneHe 6oje. Kaga ce
u3 Bpehe n3By4ye 5 Kyrnuua koje HUCY 3erneHe 6oje, NpPoLieHaT 3eneHnx Kyrnuua
nopacte Ha 70. Konuko je y noyeTky 6uno kyrnuua y Bpehn?

KOHTPOJTHA BEXBA — 30 muHyTa
OcHa cumeTpuja

1. HaupTtaj Tpu HekonvHeapHe Taudke 4, B, C, na 3aTUM KOHCTPYULLN:
a) cumeTpany ayxu BC [yrna BCA]J;
6) Hopmarny 13 Tauke B [A] Ha npaBy AC [BC].

2. 3acBaKy of AaTuX Tayaka y KBagpaTHOj Mpexu ogpean H0j CUMETPUYHY Tauky Y
OAHoOCY Ha npasy a [b].

3. HauprTaj yrao pOq [oyx AB], na ra [je] nogenu Ha YeTupu jegHaka gena.

4. HaupTaj nponsBorbHM Tpoyrao ABC, na ra npecnukaj OCHOM CUMETPUjOM Y 0QHOCY
Ha npaBy oapeheHy cpeauwTuma ctpaHuua AB u BC [CA v AB].

5. Hauptaj aBe Tauke A, B[C, D], a oHOA KOCTPYWULUN KPYXKHMLY nonynpeyHuka 3[4]
LleHTuMeTpa Koja cagpxu Tadke A, B[C, D].

YETBPTU MUCMEHU 3AOATAK

1. Y jenoHoj nopogmua otay nma 50 roguHa, majka 48 roguHa u cvH 1 hepka no 22
roguHe. Konvka je npoceyvHa cTapocCT YnaHoBa Te nopoauue?

2. Y jegHom operbeny oA 20 yyeHuka HanpaBIbeHa je aHkeTa O nnatdopmama
MOOMIHUX ypehaja. YetBopo yveHuka kopuctun iOS, Tpm yyeHuka Windows, 0ok
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3adauyu uz mamemamuke

octanu ydeHuum kopucte Android. A3pasun y npoueHTMMa 3acTynrbeHOCT CBake
of Tpy HaBeaeHe nnaTdopme y TOM oferbemsy.

. Ha cnvum je pata ayxx AB v npaBe a, b. KoHCTpyuwn ayx A’B’ koja je cumeTpudHa
ayxu AB y ogHocy Ha npaBy a [b] v oyx A”B” koja je cumeTpudHa ayxu A'B’y
ogHocy Ha npasy b [a].

. HaupTaj Tpoyrao uwvje cy cBe cTpaHuLe pasnuuute, a OHAa TeMeHa Tor Tpoyrna
o3Haun ca A,B,C Tako ga Baxu AB > BC > CA [AB < BC < CA]. KoHcTpyuwmn
Tauky:

a) E koja npuvnaga ctpaHuum AB [CA] TakBy na je CE L AB [BE L1 CA];

0) F koja npunaga ctpaHuum BC v jedHako je yaarbeHa o Tavaka A u B [C u A];
B) G koja npunaga ctpannum CA [AB] v jeaHako je yaarbeHa of cTpaHuua AB un
BC [BC v CA].

. LeHa jegHor npousBopa je Hajnpe cHwxeHa [nosehaHa] 3a 30%, a 3atum je
nobujeHa ueHa noBehaHa [cHwkeHa] 3a 40% u capga m3Hocu 1911 guHapa.
Konwuka je 6una npeobutHa LueHa oBor npovssoaa?

VI paspeg

KoHcTpyuwn a) kBagpat uuja je auvjaroHana 5 cm; 6) npaBoOyracHuK 4uje cy
OunjaroHane no 6 cm u ceky ce nog yrnom og 60°.

. a) Hauptaj napanenorpam ABCD ca ctpaHnuama AB=6cm, BC=4cmn
yrnom BAD op 60°. 6) Ogpeamn AB + ﬁ; AB — BC.

. Ctpanuue Ttpanesa ABCD (AB||CD)cy AB=10cm, BC=5cm, CD=6cm,
DA = 4 cm. UspayyHaj OyXUHY cpefhe NMHMje 1 06ume YeTBOpPOYrioBa Ha Koje
cpenrba NHWja 4env aaTtu Tpanes.
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3adauyu uz mamemamuke

. KoHcTpyuwmn napanenorpam ABCD ako je AB=5cm, AD=3 cmun 4BCD = 45°,

HaupTaj HekonMHeapHe BekTope d W b, Na 3aTM KOHCTPYWULLM BEKTOP:
a)2-d +§-B; 6)3-d—2-b.

. JedaH yHyTpallku yrao Tpanesa je 65° a jeaaH cnoreawmn 75°. MispadyHaj cee
yHyTpallk-€e YriioBe TOr Tpanesa.

[iBe cTpaHuue jegHakokpakor Tpoyrna cy 6,5 cm u 10 cm . U3padyHaj obum
Tpoyrna ogpefheHor BpXoM AATor TPOyrfa U CPeauLlTMMa Kpakosa.

. KoHcTpymwn napanenorpam ABCD ako je gujaroHana AC = 7cm, a 4BAC = 30°,
4DAC = 45°,

7 —

HaupTaj HekonvHeapHe BekTope d, b WC, Ma 3aTVM KOHCTPYMLIM BEKTOP:

a) @ +2-b +3-¢; 6)z-a+§-5—a .

. Heka je ABCD (AB||CD) Tpane3nAB = d, BC =b,CD =& DA =d. Hekacy M
n N cpegnwTta kpakoBa BC n DA pegom. N3pasm BekTop MN nomohy BekTopa
b, ¢nd

. OcHoBuua jegHakokpakor Tpoyrna je 20 cm, a obum je Leo 6poj ueHTumeTapa.

M3padyHaj Hajmarby moryhy BpegHOCT obuma Tpoyrna ogpefeHor cpearum
nWHWjama Tor Tpoyrna.

. Obum npasoyrnor Tpanesa je 75 cm, a jenaH weros yrao je 30°. Ako je oy»u Kpak
24 cm n3padyHaj Oy>XUHY cpeHe NuHuje Tor Tpanesa.

KoHcTpykuuja napanenorpama. Bektopu

KoHcTpynwn napanenorpam ABCD ako ce weroBe gujaroHane AC =5cm,
BD=7cm [AC=6cm, BD =4cm] ceky nog yrrnom og, 45°[60°].

Heka je ABCD napanenorpaM WAB=ad, BC=b .Heka je O npecek anjaroHana.

-

M3pasn BekTop A0 [BO] nomohy BekTopa a u b.

HaupTtaj kBagpat ABCD. KoHCTpywLLM BEKTOP d % AB,b=-2-BC, é=4B +
BC [d=2-4B, E:—%-B_c’, ¢=4B-BC].
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3adauyu uz mamemamuke

i . 3 A . N3 = _
Pelwm jegHauunny: (—Z-x + 0,4) : (—g) =5 [(—1.2 x + 5) ( 4) = 2].
306uvp oBa cycegHa yrna jeaHakokpakor [npasoyrnor] Tpanesa ABCD je 172°
[ 135° ]. N3pauyHaj cBe yrnoee Tor Tpanesa.

[Hate cy ctpanuue Tpoyrna ABC: AB=6cm, BC=5cm, CA=4cm [AB=7 cm,
BC=5cm, CA =6 cm]. UspauyHaj obum 4yeTBopoyrna ABA1B1 [Tpoyrna CA1Bi1]
roe cy A1 u B1 pegom cpeguwiTa ctpaHuua BC u AC.

CrtpaHuue Tpanesa ABCD (AB||CD) cy AB=12cm, CD=10cm, BC=DA =
8 cm. Tauke A1, A2, As cy Ha kpaky AD Tako aa je AA1 = A1A2= A2A3= A3D. MNpage
napanenHe AB koje nponase kpo3 Tadyke A, Az, As ceky kpak BC pegom y
Taykama By, Bz, Bs. 3pauyHaj 0bum yetBopoyrna ABB1A1 [AsB3CD].

O6um jegHakokpakor Tpanesa je 80 cm [50 cm]. JepaH kpak je 15% obuma.
[Cpentba nuHwnja Tor Tpanesa je 36% obuma]. MspayyHaj AyxuHy cpegrse NnuHuje
[kpaka] Tor Tpanesa.

KPYI. CIIMMHOCT TPOYITIOBA
OCHOBHM HMBO
1. MoBpLunHa Kpyra jeaHaka je 900 cm?. 3padyHaj h-eros o6um.

2. Konuku je LeHTparnHu yrao koju ogpehyjy kazarbke 4acoBHMWKa Y:
a) 1 car, 0) 3 cara, B) 4 cata?

3. JepaH owrtap yrao npasoyrnor Tpoyrna ABC jegHak je 38°, a jegaH owwTap yrao
npasoyrnor Tpoyrna KLM je 52°. [la nu cy oBX TPOYIrTOBU CITUYHN?
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3adauyu uz mamemamuke

Cpeatbn HUBO

4. Oppeoun KoopavHaTe LeHTpa kpyra onmucaHor oko Tpoyrna ABC, ako je A(0,0),
B(8,0) n C(0,6).

5. [ara cy ABa nonykpyra, Takea Aa Aeo Beher npeknana 4eo Maker, Kao Ha Crmum.
M3pauyHaj 06um oceHueHe curype.

2 cm

6. [ate cy ABe KoHueHTpuyHe KpyxHuue k1(O, 8cm) n k2o(O, 17¢cm) n Tetnsa AB
Kpy>XHULUE Beher nonynpeyHuka, koja goavpyje ApYry KpyxHuuy (Buawm Cruvky).
M3payyHaj oyxuHy TeTuse.

7. CTpaHuue jegHor jegHakokpakor Tpoyrna cy jegHake 10 cm, 10 cm n 16 cm.
M3payvyHaj 00MM HeMy CrMYHOT TPOYrfa Ynja je ocHoBuua jeaHaka 12 cm.

HanpeaHu HUBO

8. Y kBagpat cTpaHuue a = 10 cm je ynucaHa M OKO H-era je onncaHa KpyxHuua.
Konvka je nosplmHa ogrosapajyher KpyXHor npcteHa ogpeheHor oBuM
KpY>XHULaMa?

9. Tauke A, Bu C gene Kpy)XHULY Ha Tpu flyKa vunje ce gyXnHe ogHoce kao 3 : 4 : 5.
Oppeam Hajeehu yHyTpallku yrao Tpoyrna ABC.
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3adauyu uz mamemamuke

10. Ha nanupy kBagpaTHOr oGnuka Hanasu ce cpue koje Joaupyje nBuue nanvpa
(Bnaomn cnuky). AHa Xenu ga m3pexe cpue Makasama W 3anenu ra y CBecky.
MpoueHaTt gena nanupa koju AHa Tpeba Aa oacTpaHu NpUMBNXKHO je jegHak:

a) 10%; 6) 17%: B)19%;  1)21%; ) 25%.

11. [Ba yHyTpawma yrna Tpoyrna ABC cy jeaHaka 18° u 54°. Cumetpana Tpeher
YHyTpallk-€er yrna Aenu Taj Tpoyrao Ha ABa Mawa Tpoyrna. [lokaxu ga je jegaH
oA Hux cnnyax Tpoyrny ABC.

12. Ha ctpanmuama AC n BC tpoyrna ABC pate cy Tadke D u E, TakBe ga je AD =
7cm, DC =8 cm, EC=5 cmu BE =19 cm. llokaxu aa cy Tpoyrnosn DEC n ABC

CITNUYHWN.

KOHTPOJTHA BEXXBA
Kpyr

1. Ogpeawn yrnoBee ¢ u a [¢ v f] AaTte y Kpyry Ha crnvum.

X

2. MMospLumHa kpyra je 257 cm?. U3pauyHaj obum kpyra yuju je nonynpeyuHuk 20%
Kpahu [oyxu] og nonynpeyvHuka gaTor Kpyra.

3. Oko npaBoyraoHuka ca ctpaHuuama 24 cm v 10 cm onucaH je kpyr. Ogpeamn obum
[noBpLumHy] TOr Kpyra.
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3adauyu uz mamemamuke

4. V3payvyHaj NOBPLUUHY KPYXHOI MpCTeHa 4uja je WwupuHa 2 cm, a NonynpeyHuk
Mamser kpyra jeaHak 6 cm [10 cm).

5. TetuBa AB kpyra K(O,12cm) jegHaka je 12cm. WN3padyHaj NOBPLUMHY Maher
[Beher] kpyxHor nceuka koju ogrosapa nyky AB.

YETBPTU NMUCMEHU 3A0ATAK

1. W3pauyHaj 0bMM 1 NOBPLUMHY Kpyra OnmncaHor oko kBagpaTa ctpanHuue 10 cm
[20 cm].

2. Koju peo KpyxHuLe npeacTaBrba eH KPYKHU NyK KOMe oroBapa LieHTparHm

yrao og 150° [210°]?

. . 2 [37 2 .
3. lMoBpLlmMHa KpYXHOT MCeYKa jeaHaka je 3 cm [T cm ] AKO je npeyvHuK Kpyra
jeaHak 4 cm [9 cm], KONWKK je LeHTpanHu yrao Koju ogroBapa TOM UCEYKy?
4. Vi3payyHaj OyXUHY OyXW Kojy oapefyjy OOAWPHE Tayke 3ajedHuNYKe TaHreHTe

KpyroBa Koju ce A40AUpYjy Crnorba, MpUKa3aHnx Ha CnvuM, ako je NonynpeyHuK
Mak€er Kkpyra jeaHak 7 cm, a seher 10 [9] cm.

5. [OyxuHe ctpanuua Tpoyrna ABC cy AB =15 cm, BC =10 cm, AC = 11 cm. Ako
je payxuHa Hajkpahe [Hajoyxe] cTpaHuue Tpoyrna A:B1CyjeaHaka 4 cm [22,5
cm), ogpeam obum Tpoyrna A1B1Cr.

VIl paspen

[MpeyHnK ocHoBe Barbka je 8cm M OyxuHa BUCUHE je 10cm. 3aokpyxu cnosa
ncnpeq Ta4Hnx ogrosopa:

a) V = 640w cm?, 6) V = 160w cm?, B) V = 0,16 dm3,

r)V = 640000m dm?,  p)V === mem?, B)V = 160 cm3.
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3adauyu uz mamemamuke

. AKO je noBpLUMHa OCHOBe npaBse Kyne 36m cm? 1 AyXUHa BUCUHE M3HOCK 8cm,
n3pavyHaj NOBPLUMHY M 3anpPeMuHy Kyne.

. O6um Benwikor kpyra ronTe je 10w cm. N3padyHaj NOBPLUMHY M 3aNpeMuHy fonTe.

. Pewwn cucreme jegHaunHa:

7
a) 6) ~+2=— 3):(y-1)=4:1
) 370 B) (x+3):(y-1)
4x-3y=8 x vy 1 x-3_1
x+2y=13 57373 y+l 2

. Konnka je maca jegHakocTpaHW4YHOr (paBHOCTpPAHOr) Barbka 4vja je nmoBpLUMHa

22
omoTava 154cm? ? (p = 11,66“#@ == ). Pewlene nspasmn y kunorpammma.

Oppeown 3anpeMuHy Kyne ynucaHe y KOLKy (OCHOBa Kyrne je ynucaHa y jeaHy
CTpaHy KOLIKe 1 BPX Kyne je y npeceky AujaroHana HacnpamHe CTPaHe KOoLKe), ako
je 3anpemuHa kouke 1 dm? (m = 3).

. MosplunHa nonynonte je 108w cm? . Konuka je 3anpemuHa oarosapajyhe nonrte?

. a) Oapeau BpeAHOCT NPOMEHTLIBE M Tako Aa cuctem 6yae Hemoryh:
(m+5)x+8y=7
(m-2)x+3y=4

6) Onpenwv BpeLHOCT NPOMEHIbMBE M Tako Aa cucteM Byae HeompeheH:

2x+(2m—1)y:6
x+2y=3

. [lBe pasnuuute nonte CToje Ha paBHOj MOAMO3VM W Aoavpyjy ce mehycobHo.
MonynpeyHuk Behe nonTte je 4cm, a Npojekumja HUXOBOT LEHTpanHor pactojaka
Ha paBHy NoAnory nsHocm 4v/3cm.

a) Ogpean nonynpeyHUK Make nonre.
6) Ogpeaun yaarbeHocT 4oAVpHE Tadke NonTh oA noanore.

. OcHoBa npase npusme je poM6 cTpanuue a = 4cm u yrna 120°. Y Ty npusmy
ynucaH je Hajpehu moryhu Barbak. AKO je BUCMHa Npu3Me jegHaka Ayxoj
AvjaroHann oCHOBe, N3padyHaj pa3nuky NoBpLUMHA Maker ujaroHarnHor npeceka
npu3Me 1 OCHOT npeceka Barbka (V3 =~ 1,73).
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3adauyu uz mamemamuke

. OcHoBMuLEe jeqHakoKkpakor Tpanesa cy 24cm n 18cm. Yrao Ha Behoj OCHOB/LM je
45°. N3payyHaj NoBpLUMHY 1 3anpeMMHy Tena HacTanor poTaLujoM oBor Tpanesa
OKO: a) Ayxe ocHoBuLe; 6) kpahe ocHoBuLE.

. Ha kom pactojawy of Bpxa Kyne, yvja je BucuHa H, Tpeba noctaButu pasaH
napaneniHo ca OCHOBOM KoOja fAennM omoTady Kyrne Ha ABa fAena jedHakux
noBpLuMHa?

MoBplunHa ocHor rnpeceka Barbka je 20cm? [40cm?] Ako je 06um [noBpLunHa]j
25
OCHOBe Barbka 5w cm [T” cm), oopeau NoBpPLUMHY M 3anpeMuHy Barbka.

Koju 6pojeBun nmajy ocobuHy ga mum je 36up 35 [pasnuka nm je 6], a jegaH of
HBUX je S apyror [g apyror ]?

OyxunHa kateTe je 10cm [8cm]. OyxuHa xunoTeHy3e je 3a 2cm gyxa oA gpyre
kateTe. UspauyyHaj pasnuky MOBpLUMHE Tena kKoja HacTaje poTauujoM Tor
npaBoyrnor Tpoyrna oko kpahe kaTeTe M MOBpLIMHE Tena Koje HacTtaje
poTauujoM OKO Ayxe KaTeTe.

Yawa nma o6nvk Barbka yHyTpaluwer npevHuka 6cm [4cm] w BUCMHE 7cm
22
[14cm]. Konuko ce TakBux Yalla Moxe HanyHuTu ca 11 soge? (n ~ 7)

Y Barbak, npeyHuka ocHose 8cm, BucuHe 10cm, ynucaHa je v oko Hera onncaHa
npaBunHa LliecTocTpaHa npuama. M3padyHaj MOBPLUMHY YynucaHe npuame
[onncaHe npusme] 1 3anpemMuHy onucaHe [ynucaHe] npusme .

. Peww cucrem jegHaumnna:

x+l y+2 2(x-y) 3x=2y 3y-Sx
3 4 5 5 3

x-3 y-3 2x-3y 3y—4x

e e RS S S LS |
4 3 7 3 2 g

. MNpeyHunk jeaHe nonte je 15cm [17cm]. MonynpeyHuk gpyre nonte je 3a 35% Behu

[Maru] og nonynpeyHunka npee nonte. 3a KONMKO Ce pasfvKyjy MOBPLUMHE TUX
nontn?

OcHU npecek Kyne je jegHakoCTpaHWYHW Tpoyrao, Yumju je obum 12cm [18cml].
M3pavyHaj NoBpLUMHY ¥ 3anpemunHy Kyne.

W3pauyHaj noBpLlUMHY U 3anpeMuHy Barbka, ako AujaroHana OCHOr Mpeceka,
JyXUHe 8cm, 3aknana ca BUCUHOM Barbka yrao of 60°.

[M3pauyHaj noBplwmMHy U 3anpeMuHy Barbka, ako AujaroHana OCHOr npeceka
3aknana ca BUCMHOM Barbka yrao of 60°, npu Yemy je AyKuHa BUCUHe 4cm.)
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MATEMATUYKA TAKMUYEHA

XXIII JyHnopcka 6ankaHcka MaTeMaTUyKa onuMmnujapga

Henapg Bynosuh, Kparyjesau; Munow hopuh, Beorpaa

XXIII JyHnopcka GankaHcka maTemMaTuuka onuMnujaga
(JBMO) oppxaHa je y nepuogy oa 20. go 25. jyHa 2019.
roaunHe y rpagy Aproc, Kunap.

Ha Ttakmunyewy je ydectBoBano 16 ekuna u 10 10
3BaHNYHUX (AnbaHuja, Byrapcka, BocHa u XepuerosuHa,
Kunap, [puyka, Mongasuja, LlpHa [lopa, PymyHuja,
CeBepHa MakegoHuja n Cpbuja) n 6 roctyjyhmux ekuna
(AsepbejLiaH, dpaHuycka, KasaxcTtaH, Eksagop,
Cayaujcka Apabuja n XpBaTtcka).

Ekvna koja je npeacraerbana Cpbujy Ha Kunpy Ha oBOM Takmuiewy usabpaHa je
nocne neT HMBOA cernekumje, 3akrby4Ho ca CprckoM maTteMaTU4koM ONMMMujagoM.
YUnaHoBu ekune Cpbuje 6unu cy:

AnekcaHgap hysosuh, MaTemaTtuyka rumHasuja, beorpag;
Murba JoBaHoBuh, MaTtemaTunuka rumHasuja, beorpag;
Metap MapjaHoBuh, MaTtemaTnuka rumHasuja, beorpag;
3nata CtedaHosuh, MatemaTtuyka rumHasunja, beorpag;
Awa Munowesuh, MatemaTnyka rumHasuja, beorpag;
Marteja Bykenunh, MaTtemaTtuyka rumHasuja, beorpag.

Nvpep ekune 6wo je gp Hewag Bynosuh, ®akynTeT neparowkux Hayka
YHusepauteta y Kparyjesuy, JarogumHa, a 3ameHuk nugepa Mwunow Hopuh,
MaTemaTtundkm chakynteT, YHuBep3uTeT y beorpaay.

Cau unaHoBu ekune Cpbuje ycnenu cy Aa ocBoje Heky of Meaarba.
paHuue 6ogoBa 3a mefarbe oune cy:

3naTtHa meparba: 33 — 40 6ogoBa;

cpebpHa megarsa: 20 — 32 6o708Ba;

OpoH3aHa meparba: 7 — 19 6ogoBa.

Ycnex ekune Cpbuje je cnegehu:

Mme u npesume Bpoj 6ogoea | Mepgarba
MarTeja Bykenuh 33 3naTHa
AnekcaHgap hysosuh 21 cpebpHa
3narta CtedaHoBuh 20 cpebpHa
Mwurba JoBaHoBuh 15 OpoHsaHa
MeTtap MapjaHoBsuh 15 OpoHsaHa
Ana Munoluesuh 10 OpoHsaHa

Exknna Cpbuje je ocBojuna, y reHepanHoM nracmaHy, YeTBPTO MECTO Ca OCBOjeHUX
114 6opoBa.
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Mamemamuyka makmuyer-a

OBOM MPUMNMKOM jOLL jedaHnyT YecTUTamoO CBUM YNIaHOBMMA €Kune Ha BENMKOM
ycnexy. HapegHa XXIV JyHnopcka 6ankaHcka maTemMaTudka onumujaga ogpxahe ce
Kpajem jyHa 2020. roguHe.

Exuna Cpbuje

3apgaum

1. OppenmnTn cBe npocTe 6pojeBe p TakBe Aa NOCTOje NpupoaHu 6pojeBu x, y, z TakBK
Aa je 6poj
xP+yP+z2P —x—y—2z

Npou3BOZ Ta4HO TpU pasnuuuta npocta 6poja.

2. Heka cy a,b gBa pasnuuuTa uerna 6poja n ¢ no3utMBaH peanaH Opoj Takeu Aa
BaXWU
a* —2019a = b* — 2019b = c.

[okasaTtu ga Baxu —/c < ab < 0.

3. Y tpoyrny ABC y kome Baxu AB < AC cumeTpana cTpaHuule BC ceve npaee AB n
AC pepom y Taykama P u Q. Heka je H opToueHTtap Tpoyrma ABC, a M n N
cpeouwTa ayxum BC n PQ, pegom. [okasatu ga ce npase HM n AH ceky Ha
KPYXXHWULIM onuncaHoj oko Tpoyrna ABC.

4. Tabna 5 x 100 je nogerbeHa Ha 500 jeaMHUYHMX nosba, Of Kojux je n 0bojeHo
upHoM Bojom, Jok cy ocTana norra 6ene 6oje. [1Ba jeauHuyHa norea Tabne cy
cycefHa YKONMMKO UMajy 3ajedHunYKy CTpaHuuy. YKOMMKO CBaKo norbe garte Tabne
MMa HajBuvLLe ABa LpHa cyceaHa norba, oapeanTun Hajgehy moryhy BpeaHocT 3a n.
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Mamemamuyka makmuyer-a

Pelwena

1. Mpumetumo pa npoctn GpojeBn 2,3,5 jecy peluewa 3agatka jep 3a (x,y,z)
MoXemo pefoM yseTn Tpojke (1,1,6),(1,2,3),(1,1,2) jep je y cBa Tpu cny4aja
BpegHocT aartor nspasa 30 = 2 -3 - 5. [lokazahemo fa cy To 1 jeanHa peLuema.
Heka je Ha garse p > 5. Npema manoj ®epmaoBoj TeopemMu nmamo

xP —x =0 (mod p), xP —x =0 (mod 2), xP —x =0 (mod 3),
(cnnyHo 3a y 1 z), opakne je
xXP+yP+ 2P —x—y—2z=0 (mod 6p).
M3 ycnosa 3apaTtka cafia cneam Aa mopa 6utu
xP+yP +2zP —x—y —z = 6p.
Kako je 6ap jenaH og 6pojeBa x,y, z Behu oa 1, peuumo x = 2, T0 je
xXP+yP+zP —x—y—z2xP —x=x(xP1—-1)=>20P 1 —-1)=2P -2,

MehyTum, 3a p = 7 Baxu
2P -2 >6p

(oBa HejeaHaKOCT Cce HajnakLwe nokasyje MaTeMaTUYKOM MHOYKLUjOM).

Hakne, 6p =2-3-p je npaeu genunay 6poja xP + y? + 2P —x —y—2z3ap > 5,
na oBaj 6poj y TOM cryyajy He Moxe BUTU NPON3BOA TAYHO TPW pasanymUTa npocTa
6poja.

HanomeHna. MaTtematunyka vmHAOyKUMja HWje y 3BaHWYHOM MporpaMmy TakMuyewa
yUYeHMKa OCHOBHMX LUKOMa Y Halloj 3eMrbu, anu jecte y nporpamy 3a JCMO u

JBMO. TpoueHa 2P —2>6p 3a p=7 ce mMoxe [obutM HapaBHO n 6e3

kopuwhera MaTemMmaTuuke HAYKUMje.
2. Opysumarem gaTux jegHakocTu gobujamo ga je
2019(a — b) = a* — b* = (a — b)(a + b)(a? + b?),
opakne, kopuctehu ycnoB a # b, 4obujamo fa Baxu
(a + b)(a? + b?) = 20109.

CneuujanHo, Baxu a + b > 0. Cabuparem gatmnx jegHakoctn gobmjamo
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Mamemamuyka makmuyer-a

2c¢ = (a* +b*) —2019(a + b) = a* + b* — (a®> + b?)(a + b)? =
= —2ab(a? + ab + b?) > 0.

Kako je, 36ora #0,b#0,a+ b # 0,
1
a2+ab+b2=E(a2+b2+(a+b)2)>0v

[oka3 HejegHakocTu ab < 0 je 3aBpLueH. [pumeTmo garse aa je

a’+ab+b%=(a+b)?—ab>—ab,
naje
—c = ab(a? + ab + b?) < —(ab)?,

opakne je (ab)? <c u —J/c <ab <+/c. OBUM je u [oKa3 Apyre HejeaHaKocTu
3aBpLUEH.

3. OuurnegHo MMamo ga Baxu

ZAPQ = 4BPM = 90° — 4MBP = 90°— 4CBA = AHCB,
4AQP = 4MQC = 90° — 4QCM = 90° — 4ACB = #(CBH,

opakrne cneam cnMyHocT Tpoyrnosa APQ v HCB. Kako cy M n N pegom cpeguiiTa
cTpaHuua BC un PQ, Tpoyrnosu AQN un
HBM cy Takohe cnuyHu. Npema Tome,
BaXw

P

4ANQ = ZHMB.

O3HauuMmo ca L npeceyHy Tayky npaBux
AN vn HM. Tapa je

4AMLN = 180° — 4LNM — ANML =
=180°— 4ALMB — ANML =
=180°— 4#NMB = 90°.

Heka je D Tayka Ha onucaHoj KpyxHUUM
Tpoyrna ABC pujameTpanHo cynpoTHa
ca A. lNosHaTto je pa je M cpeguwTte
ayxn HM, na cy Tadke L,H,M,D
KOnnHeapHe v Baxu

B
ADLA = AMLA = AMLN = 90°.
Kako je 1 4DLA =90°, pobujamo ga

Tauka L npunaga KpyXHULM OnMcaHoj OKo
Tpoyrna ABC.
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Mamemamuyka makmuyer-a

4. 3a cBako norbe garte Tabne nocmatpajmo 6poj LpHKX Norka Koja cy cycegHa ToM
norby. O3HaumMmo ca S ykynaH 6poj TakBux cyceaa 3a ceux 500 norba. Ha ocHoBy
ycnoBsa 3agaTka, UMaMmo fa je

§<500-2=1000.

CBako LpHO Nnorbe Koje ce Hanasu y Hekom of holukosa Tabre je cyceHO ca TauyHo
[Ba nosba Tabne v camMum TUM JonpuHocK ca 2 y cymu S. LipHa norba koja ce
Hanase Ha rpaHuum faTe Tabne, a H1cy NOLLKOBW, UMajy Ta4yHO TPU cyceaHa norba,
na gonpuHoce ca 3 'y cymu S. LipHa norba Koja ce Hanase y yHyTpalwHO0CTh AaTe
Tabne uMajy TayHo 4YeTMpU cycefHa Mnorba, na JonpuHoce ca 4 y cymu S.
OsHauumo GpojeBe TUX LpHUX Morba pedom ca a,b,c. Ha ocHoBy nMpeTxopHux
pasmaTtpara, UMamo Ja je

S =2a+3b+4c, a<4, b<202 ¢ <29
MoTpebHo je, npu oBUM ycrnoBuma, oapeanTu Hajpehy moryhy BpegHOCT uspasa
n=a+b+c

MpumeTumo fa ykonuko nosehamo a 3a 1, a c cmawumo 3a 1, 36up a + b + c He
MeHhsa BPeAHOCT, 0K ce cyMa S cMambyje 3a 2. CnuyHo, ykonuko nosehamo b 3a 1,
a ¢ cmamwumo 3a 1, 36up a + b + ¢ He Mera BpeaHOCT, JOK Ce cyMa S cMakbyje
3a 1. MNpema Tome, Hajseha BpegHoOCT 36upa a + b + ¢ ce NOCTUXe Kaja cy a v
b Hajgehn moryhu, a 1o je a = 4,b = 202. Taga je 4c <1000—-2-4—-3-202,
OAHOCHO ¢ < 96, na je

n<4+202+96 =302.

OcrTaje jow ga nokaxemo da noctoju 6ojerwse Tabne 3a koje je n = 302. YKonmko
060jMo cBa MBMYHa nosba Tabne y upHo, gobujamo a = 4,b = 202. OcTaje jow
Aa obojumo ¢ = 96 norba y cpearwem pedy Tabnuue y upHo, 6e3 nosba y npeoj n
nocregHoj KONoHu (koja cy Beh LpHa jep cy MBWYHA) M APYroj U NpeTnocneaHoj
KOnoHu (koja ocTajy 6ena). OBuM je [oKa3 3aBpLLEH.

HanomeHa. Moxe ce nako nokasaTu Aa je 6ojere npu kome ce noctmke n = 302
jeanHCTBEHO.
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OOABPAHWU 3A0ALIN

OpabpaHu 3agaum cnyxe 3a BexG6y U Npunpemy 3a TakMuyera.
Mpenopy4yjy ce y4eHULMMa Kao KopakK Koju NPETXOAM peLLaBaty
KOHKYPCHMX 3afaTaka. Peluewa Koja crieae WCKOPUCTUTU 3a
NpPOBEPY COMNCTBEHMX.

3a yyeHuke lll pa3peda

3251. [oepwm ynucuBawe OpojeBa Yy npasHa
norba Tako [fa MNpou3Bo4 CBaka Tpu
y3acTtonHa 6poja 6yae 30.

Lt st P[P PP [l 3] ]|

3252. CtojaH nmao 825 guHapa. 3a % HOBLa je Kynuo craTkuwe, a i HoBLa je

nosajmMmo cectpu. Komumko je CTojaH NoTpoOLIMO Ha cnaTtkuwe, KONMWKO je
no3ajMuo cecTpu a KOnuKo My je ocTano Hosua?

3a yyeHuke IV pa3peda

3253. CateHcke Tpake ce nakyjy y ponHe oA no 15m. Konuko je Hajmame TuX
nakoeawa noTpebHo aa 6u ce 16 mapama o6nvka Tpoyrna yvje cy cTpaHuue
1m, 80cm n 80cm obpybuno Tom Tpakom (ga 6u ce Tpaka ywwuna no neMuama
Mapama)?

3254. Oparana je kanyT, Aykc u uunene nnatuna 16100 guHapa. KanyT je nnatuna

7400 onHapa BuLe of Aykca, a Ayke u kanyT 7100 guMHapa Buwe og uunena.
Konuko je nnatuna kanyT, KONMKO AYKC, a KONMKO uunene?

3a y4yeHuke V pa3speda

3255. UspadyHaj aputmeTnyky cpegmHy npsux 1000 npupogHux GpojeBa koju npu
neroemwy ca 14 gajy ocratak 6.

3256. MNokasaxun ga mehy 15 npounsBorbLHMX NPUPOAHMX BpojeBa Mopajy nocTojati
[OBa Yvja je pasnuka gerbmea ca 14.

3a y4yeHuke VI pa3peda

3257. Konuko nutapa gectunosaHe Boge Tpeba nomeluatn ca 4 nutpa 5% pactsopa
ankoxona ga 6u ce gobwo 1% pacresop?
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OdabpaHu 3adauyu

3258. CpeguwiTa cTpaHuUa 1 NogHOXje jeaHe BUCUHE pa3HOCTPaHMUYHOr Tpoyrna cy
TeMeHa jegHakokpakor Tpanesa. [Jokaxw.

3a yyeHuke VIl pa3peda
3259. Ogpeam cee Lene 6pojese x 1 y Takee da je x? + y* = 2x.

3260. Ogpeau nospLumHy Tpanesa ABCD uuje cy ocHosuue AB =18cm n CD = 9cm,
a kpaum BC = 6cm n AD = 5¢cm.

3a yyeHuke VIl pa3peda

3261. Tauke M, N, P cy cpeguwita Tpu MeflycobHO MuMounasHe nBuLE KouKe (HUKoje
[Be MBWLE Ce He CEKY U HUCY naparnenHe). MiapayyHaj noBpLumHy Tpoyrna MNP
aKo je Ay>uHa uBuLe Kouke 4.

3262. Y jegHoMm paspeny MMa n ydyeHuka, Mefly kojuma k ydu eHrnecku jesuk, a
[ dpaHuyckn jesnk. Moryhe je oa Heku yyeHUUM He y4ye HujedaH of oBa ABa
jesuka. Konmko Hajmame y4yeHuka yum oba jesunka (y 3aBUCHOCTU oA n, k, 1)?

PELWWEHA OOABPAHUX 3AOATAKA 3251 — 3262.

3251. Mowro je 5- 6 = 30 Taga norba Tpeba nonywaBaTh YMHMOUMMa 6poja 6 a To
cy unm 2 n 3 unn 1 n 6. Kaga 6u nonywasanu norea 6pojeBuma 5, 6 n 1 He 6u
Ham ce yknonuo 6poj 3 koju ce Beh Hanasu y norby. JeamHa MoryhHocT je aa
nonyHMMO nosba ca bpojeBuma 5, 3, U 2 1 TO Ha OBaj HAYUH:

[si3f2ls|3[2]5[3]2[5]3[2]5]3 [2]5]

3252. § of 825 je 825:3 = 275; 275 gnHapa je CTojaH NOTPOLUMO Ha criaTKuLIe.
% oA 825 je 825:5 = 165; 165 guHapa je CtojaH no3ajMmno cecTpu.
Ocrtano my je 825 — 275 — 165 = 550 — 165 = 385 guHapa.

3253. Heka je 6poj ponHu x. Taga je 1500 - x > 16 - (100 + 80 + 80),
1500 - x = 16 - 260, 1500 - x > 4160, x = 4160 : 1500. MowTo je x > 2,
3Haym Aa cy notpebHa Hajmare 3 nakoBaHa CaTeHCKe Tpake.

3254. Ako UeHy uunena o3Ha4yMMo ca c, LeHy aykca ca d, a LeHy kanyTa ca k, Taga
je d+k=7100+c¢, a k+d+c=16100, na je 7100+ c+ c = 16100,
2¢ = 9000, ¢ = 4500. To 3Haun pa je d + k = 7100 + 4500, d + k = 11600.
MowrTo je k = 7400 + d, 3Haum ga je 7400 + d + d = 11600, na je 2d = 4200, a
d=2100. Taga je k + 2100 + 4500 = 16100, na je k + 6600 = 16100, k = 9500.
IparanHa je unnene nnatuna 4500 guHapa, ayke 2100 avHapa, a kanyt 9500
AvHapa.
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OdabpaHu 3adauyu

3255. Mpeux 1000 npmpoaHmx BpojeBa Koju Npu gerbekwy ca 14 gajy octatak 6 cy:
6,20,34, ...,13992 (nocneptmn cmo gobunu padyHajyhm 6 + 999 - 14 = 13992).
Younmo Aa je 36mp npsor 1 nocnegrer jeaHak 3éupy Apyror n npegnocnenmer
W Tako Adarbe, jep ce yBek npBu cabupak noeeha 3a 14, a opyrn cmamm 3a 14.
Takohe, 6 + 13992 = 6+123992 + §*1399%2 — 6999 + 6999, na ce cabuvparem
nocmatpaHux 1000 6pojeBa gobuja nctu 36mp kao cabuparwem 1000 GpojeBa

o0 Kojux je cBaku jegHak Opojy 6999, u3 yera cnegu na je TpaxeHa
apuTMeTuyKa cpeauHa jeqHaka 6999.

3256. Y peluery oBor 3agaTtka hemo kopuctutu cnegehe cBojcTBO:

Ako cy a u b dsa nipupodHa 6poja Koju umajy ucmu ocmamak rpu 0esbery

npupodHum bpojem d oHOa ce bpojesu a u b pasnukyjy 3a 6poj koju je derbus
cad.

Mpwn gervewy ca 14 octaum mory 6utn camo Hekm og 6pojesa 0,1,...,13, gakne
X 14, na Heka ABa of 15 nocmatpaHmx 6pojeBa Mopajy umaTu UCTe ocTaTke
npv gercewy ca 14. Pasnuka Ta gBa 6poja je ger-uea ca 14.

3257. C o63vpom aa je 4-5% = 0,2 3Haum ga y 4 nutpe 5% pacrtBopa ankoxona
uma 2d/ ankoxona u 3,8 nutapa Boge. AKo ca X 06enexXnmo TpaxKeHy KONTMYMHY
nectunoBsaHe Boge Taga je (4+x) 1% = 0,2, ogHocHo 4+x =20, na je x = 16.
Dakne, Tpeba 16 nutapa gectunoBaHe BoAe NMOMeLLATU ca 4aTVM PacTBOPOM.

3258. Tauke D, E, F n G cy pegom nopgHoxje sucuHe u3 temeHa C un cpeguwita
ctpanuua AB, BC, CA tpoyrna ABC. Heka 3a Tpoyrao ABC Baxu fa je
BC > AC. Tapa Baxu pacrnopep Tadaka A-D-E-B. Buau cnuky!

C

A D E B

Oyx FG je cpefra nuHuja Tpoyrna, na je napanenHa ca AB, ogHocHo DE.
Hakne yetBopoyrao DEFG je Tpanes. Tadyka G je cpeauwite xvnoteHyse AC
npa.oyrnor Tpoyrna ADC, na je LeHTap Kpy>XHuLie onucaHe OKo Tor Tpoyrna.
Cneav pa je gyx DG jegHaka nonynpeyvHuky Te KpyxHuue, nonosuHu AC.
Oyx EF je cpegta nuHuWja Tpoyrna, na je jegHaka nonoBuHM cTpaHuue AC.
Nakne, DG=EF = % -AC, na je Tpane3 DEFG jegHakokpak.
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OdabpaHu 3adauyu

3259. JegHaumHa x2 + y* = 2x ekBuBaneHTHa je jegHaunHu x? —2x + 1+ y* =1,
oaHocHo (x — 1)2 + y* = 1. To je moryhe jeauHo ako je (x — 1)2 = 1uny* =
um (x — 1) = 0 n y* = 1. M3 npeor cny4aja ce gobujajy naposu pellerba
(x,y) = (0,0 u (x,y) = (2,0), an3 gpyror (x,y) =1, un (xy)=(1,-1).

3260. Heka je E Tauka ctpaHuue AB TakBa ga je AE = EB = 9 cm. Bugu cnuky!

D C

A E B

Tagpa je ECNIAD w ED | BC, na cy Ttpoymnosu AED, EBC n CDE
mMefycobHO noayaapHu, cBa TpuW ca CTpaHuuama ayxuHa 5 cm, 6 cm un 9 cm.
MoBpLwKnHa Tpanesa jegHaka je TPOCTPYKOj BPeAHOCTU NOBPLUMHE jeAHOr o4 Ta
Tpw Tpoyrna. Kako cy HaMm nosHaTte cBe Tpu CTpaHuLe Tpoyrna, 3a padyHawe
HEerose nospLUnHe Kopuctuhemo XepoHoB obpasal, na je NoBpLUMHa Tpanesa
jenHaka

P =3,/10(10 — 9)(10 — 5)(10 — 6) = 3 - V200 = 30v2 cm?.

3261. Heka cy, 6e3 ymamena onwtoctu, M,N,P cpeauwTa meuua AA,,BC,C,D;.
OBaj Tpoyrao je jeQHaKOCTpaHW4YaH jep Cy CBe MBULE WCTE OYXXUHE.
WN3pauyHahemo gyxuHy ayxum MN, Ha UCTU HaumH 61 ce Jobune AyXUHe Oyxu
NP n MP. Kako je npaBa AA; HopmanHa Ha pasBHu ABCD, Tpoyrao AMN je

npaBoyrnu ca kateTama AM = 2 n AN =42 + 22 = /20, na je
MN = VAMZ + AN? = 24 = 2/6.

MospwuHa Tpoyrna MNP je

¥=6\/§.

3262. Heka x y4yeHWKa y4uM camMO EHINECKN je3unK, y yYeHunKa camo ppaHLyCKu, z
y4eHuKa yye oba jeanka 1 t y4eHuka He yuu HujeaaH of jesvka. Taaa je

k=x+ z
l=y+z
n=x+y+y-+t¢t.

Ako opf, 36upa npea ABe jeaHadmHe ogy3amemo Tpehy jeaHaudmHy, nobujamo
z=k+l+t—-n=k+1l—n
Mpema Tome, yKOMUKo je k + L > n, OAroBop j€ z,;, = k + 1 —n 1 noctmxe ce

Kagajet = 0.Y CynpoTHOM je OAroBOp Zy,:, = 0 M NOCTUXE ce kaja je x = k,
y =1
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KOHKYpCHM 3aaaLmn HamereHW Cy NPBEHCTBEHO yYeHWULMMa Koju ce y
Behoj Mepu HTepecyjy 3a MaTemaTtuky. IcToBpemMeHo To je cBojeBpcC-
HO TaKkMuYetrbe koje MaTemaTuikn NUCT opraHusyje cBake LLKOMCKe ro-
avHe. Pelwera 3agataka ca MMeHuMa pellaBanaua objaBrbyjy ce y
HapeaHum 6pojeBrma Yaconuca. lNpeaHoCT umajy oHU pellaBaoLim Ko-
ju y npBux 20 gaHa no muanacky 6poja u3 wramne nowarby ucnpaeHa
pewena. MimeHa peluaBanaLia ca 6ap LLeCT Ta4HUX peLletba objaBrbyjy ce
y npeoM 6pojy cnegehe wkoncke rogvHe. 3a Hajborbe pellaBaoue
npeasuheHe cy Harpage. YNyTCTBO 3a Cnake peluexa Hanasm ce Ha
cTpaHu 48.

3a yyeHuke lll pa3peda

2809. [Joepwyn ynucuBawe OpojeBa y npasHa norba
Tako Aa Npou3Bof CcBaka Tpu y3acTtonHa 6poja 6yae 750.

HEIEEEEEEEEEEEEEEE.

2810. MunaH je % cBoje yLiTeheBnHe Aao 3a Yokonagy Koja je kowTtana 238 avHapa.

. 1 . .
Ako je MunaH pao > cBoje yliTefleBMHe 3a CBECKY, KOUKO je KoluTara cBecka?

3a y4eHuke IV pa3peda

2811. Konuko ce HajBuvlie CToMkaka obnvka npaBoyraoHuka 4uvje cy AUMEH3Wje
180cm n 140cm moxe 0bpybuTn yKpacHOM TpakoM ayxuHe 80m?

2812. Majctop PagoBaH yBoaM LeHTpanHo rpejare, a Hannahyje Tako ga 3a CBoj
paz y3ame MonoBUHY LieHe NOTPOLLEHOr MaTepujana v 3a CBaku AaH paga Aoda
jow no 1700 amHapa. Konuko je rocnognH Joeuh nnaTtno majctopa Pagosana,
a Konuko mMaTepwjan, ako je ykynHu padyH 6uo 33480 guHapa, a nocao je 6uo
3aBplLueH 3a 3 gaHa?

3a yyeHuke V pa3peda

2813. Oppeon npupogaH Opoj n TakaB Ada je apuTMETUYKa cpeguHa npBuX n
npupogHux 6pojesa koju npu gersewy ca 23 Aajy octatak 19 jegHaka 2020.

2814. lMokasaTn ga cBaku ckyn koju cagpxu 20 npupogHux BpojeBa Mma noackyn
uMjn je 36up enemeHata pderbumB ca 19. (HanomeHna: 36up enemeHata
jeaHounaHor ckyna je cam Taj enemMeHT.)

3a y4eHuke VI pa3peda

2815. Konwuko nuTapa gectunosaHe Boge Tpeba nomewatn ca 5 nutpa 4% pacteopa
ankoxona n 5 nutapa 2% pacTBopa ankoxona ga 6u ce goéuo 0,5% pactesop?

2816. Tauke D, E n F cy pegom nogHoxje BUCUMHE M3 TeMeHa npasor yrna C u
cpeanwTta kateta AC u BC tpoyrna ABC. [Jokaxu pa Ttadke C, D, E un F
npunagajy jeqHoj KpyXHULM.
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3a y4eHuke VIl pa3peda

2817. Oppeawm cee uUene Gpojese x U y Takse Aa je x? + y2 = 2y — 2x — 1.

2818. OyxuHe ctpaHuua Tpoyrna cy 13 cm, 40 cmn 45 cm. Ogpeaun QyxuHy Hajayxe
BMCUHE Y OBOM TPOYry.

3a yyeHuke VIl pa3peda

2819. Ctpanuue kBagpa ABCDA,B,C;D; cy AB =3, BC = 1, CC; = 2. Heka je M
cpeavwTe wuBuue B;C;. Oppean 3anpemMuHy 4eTBOpPOCTpaHe nupamuge
BCD;A1M, 4vja je ocHoBa BCD{A; n Bpx M.

2820.Y paspeny nma 20 gevaka. Mehy wuma 14 uma cmehe ouun, 15 cmenyy kocy, 17
mma Buwe og 60kg n 18 nva Buwe og 165cm. Jokaxu ga 6apem 4yetBopuua
[Jevaka 1Majy cBe HaBefeHe 0cobuHe.

PELLEHA KOHKYPCHUX 3AOATAKA 2797 — 2808.

2797. Ogpean 36up npeux 30 y3acToMHMX HENapHUX NpMpoaHnx bpojesa.
Pewere. Hu3 npeux 30 HenapHux npupoaHux bpojesaje 1,3,5,7,...,55,57,59. Taga
36up opMMpamo 3apyKMBaH-EM:

1459+ B+57)+(B+55)+ (7+53)+(9+51)+--+(29+31) =
=15-60 =900.

MocToju 15 napoea unju je 36mp 60.
Bepa KocTuh, llI3, Ol ,Bowko hypuumh®, JaroguHa

2798. Pewn marnyHm kBagpar:
Pewere. KapaktepnctuyaH 36up
. 105 127
je Tpu nyta Behu of cpeauwirber

6pojay Tabnmum. KapakrepmnctmyaH 142
30up je 142 -3 = 426.

105 194 127 > 426

164 142 120 -» 426

157 90 179

- 426
Vi v vV
426 426 426 426 426
Mwunouw Manowsa, lll1, Ol ,3gpaBko Yenap®, Yenapeso
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2799. Hekwm 6poj je Tpebano nogenutn ca 24, a rpellkoM je nogerbeH ca 14 n nobvjeH
je 6poj 72. Konuku 61 610 KonMYHKUK Aa Huje 6uno rpeLuxke?

Pewerse. MNpe Hero WTo je nogerbeH ca 14, 6poj je 6uo 72 - 14 = 1008. Taj 6poj je
Tpebano nogenuTtu ca 24 v KonnyHmk 6u 6mno 1008 : 24= 42,

Mwunuua Towwuh, IV3, Ol Jby6a Hewwuh", 3ajevap

2800. MospluvHa jeaHe koukuue je 96cm?. Op 40 TakBux
jeOQHaKMx KouKuMLa cacTaBrbeHa je gurypa Ha upTexy. [pBo
je 64 KouKkuMLa CNOoXeHO y BENUKY KOLIKY, a OHAa Cy Ha CBaKoj
CTpaHu Kouke U3 cpeauvHe u3BaheHe no 4 koukwuue.
M3payyHaj noBpLUKHY Tako HacTane durype.

|

Pewerse. Ako je noBplUMHa jegHe Koukuue 96cm?, oHAa je NoBpLUMHA jedHe HeHe
cTpaHe 16¢cm? (jep je 96 : 6 = 16), a weHa uBMua je 4cm. To 3HauM Oa je vBuua
Benuke Kouke16¢m, a noepluvHa je 1536¢m? (jepje P =6 - 16 - 16).

Kap cy n3 cpevHe cBake CTpaHe Benuvke KoLke uaBaheHe no 4 Koukuue, NoBpLUMHA
ce nosehana 3a 6 - 8 - 16¢m?. MowTo je 1536 + 6 - 8 - 16 = 2304, nospLuMHa urype
Ha upTexy je 2304cm?.

XaHna Anumnunh, |V1, OLU ,Hukonaj Benumuposuh”, Labay

2801. Oart je npaBoyraoHuk ABCD v Tayke E,F,G,H TakBepa A—E—B,B—F —C,
C—G—DwvD—H-— A. Konuko uma Tpoyrrnosa Yvja TeMmeHa npunagajy ckyny
{A,B,C,D,E,F,G,H}?

Pewerbe. 3a Tpy TeMeHa TPOYra MUMaMO TaYHO YeTUpU o2 o c

MoryhHoCTH:

[ ]
1° [Ba TeMmeHa npunagajy ckyny {A,B,E} n jeqHo Teme °
npunaga ckyny {C,D,F,G,H};

2° [1Ba TemeHa npunagajy ckyny {C,D, G} v jeoHo Teme e
npunaga ckyny {A,B,E,F,H}.

3° [Ba TemeHa cy F n H v jeaHo Teme npunaga ckyny {A,B,E,C,G, D}.
4° JepgHo Teme npunaga ckyny {A,B,E}, jeqHo Teme npunaga ckyny {F,H} v jeaHo
Teme npunaga ckyny {C, D, G}, npu 4yemy Tpu TemeHa Hucy A, H,D wnn B, F, C.

CnwnyHo kao n y ogabpaHom gobujamo aa je ykynaH 6poj Tpoyrrnosa

3.5+3-54+6+(3-2-3-2) =52

Ypouw Ba6uh, V2, Ol ,Hukonaj Bennmunposuh”, LWabay
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23 iy li.g L
1-4 4-7 2017-2020

3
2802. NapavyHaj: a) = + 2017-2020

Pewerse. a) Tpeba npumeTnTK Aa je 3a cBaka ABa npupogHa 6poj n 1 k TayHo

koo 11
n-(n+k) n n+k

Tako pgobujamo:

3 03 4y 3 =
1-4 4-777-10 2017 - 2020
t1t 11 11 1
1 4 4 777 10 2017 2020

Ma Ha UCTW HauuH Kao koA opabpaHor 3apaTtka 3akrbydyjeMo fa je JobujeHn uspas
1 2019

. 1
JeAHaK T~ S020 — 2020°
0) MNpumeTuMo Oa je cBaku cabupak nocmaTpaHor 36upa Tpu nyTa Mamwu Of

oarosapjyher cabupka 36vpa 13 a), Ha OCHOBY Yera 3aKrby4yjeMo [a je OH Tpu nyTa

MaHWu of 36upa 13 a), Tj. OH je jegHak 2019.3 =873
2020 2020°

ApceH NManTuh, V2, OW ,>Kapko 3perwaHuH’, Hosu Cap,

2803. IBoumdpeHn 6poj x5 je Tpy nyTa Behu oa nponssoaa ceojux umdapa. Konmko
nenunaua nma Taj 6poj?
Pewerbe. Asoundpern 6poj x5 sanucyjemo x - 10 + 5, na je no ycrnosy 3agatka
x+10+5=3-x-5. Jarbeje10-x+5=15-x,00H0CHO 5 =5 x,najex = 1. a
Ouv ogpeounu 6poj genvnaua 6poj 15 pactaBMMO Ha NpocTe YnHKMoLe, 15 = 3 - 5.
Bpoj 15 uma 4 genvoua.

Jagpanka CtameHkoBuh,VIq, Ol ,baTta Bynuh”, MNMeTtposay Ha Mnasu

2804. Heka je Tauka O npecek HopMarne 13 TemMeHa C npaBor yrna u xunoTeHyse AB
npasoyrnor Tpoyrna ABC. Cumetpana yrna ACO ceve ABy Tadku K. Hopmana
n3 K Ha AC ceue AC y Taukn M. N3padyHaj yrao namehy npasux CKn OM.

Pewere. Heka je «CAB=a, a<ABC=p. YrmoBn a v f Cy KOMNNEMEHTHHU, Tj.

a+ =90°.Y npasoyrnom Tpoyrny AACO yrao <ACO=90°- « = S. lMowTo cumeTpana

yrna <ACO genv Taj yrao Ha ABa jegHaka yrna, yrao <IACK=<KCO=§. C 063upom ga
je: CK = CK (sajennuuka cTpanuuia), <MCK = <OCK =£ v aMKC = <OKC = 90° - £
cneam no ctaBy YCY gaje AMCK = AOCK ,naje MC = CO.

3a Tpoyrnose MCL n LCO Baxu: CL = CL (3ajeaHudka ctpanuua), MC = CO (u3
npeTxoaHe nogyaapHocTun) To no ctaBy CYC crneamn HuxoBa NoayaapHOCT , O4HOCHO
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4CLM = «CLO = x. Cnegun pa je <MCL = «OCL =§ , OOHOCHO 2x = 180°, na je x
= 90°. TpaxeHu yrao nameny npasmx CKun OM je 90°.

A

a

C B
Pactko Unuh, VI4, OWL ,MopaH OcTtojuh” , JaroguHa

2805. Opgpeau cee TpoundpeHe npupodHe GpojeBe abc 3a Koje Baxw abc = aa +
bb + ¢c. VicTm cnosuma oprosapajy ucTe uudpe, a pasnuyuMTM CrosuMa
oArosapajy pasnuyurte umdpe.

Pewerbe. Undpe a,b v ¢ cypasnnunte: a # b # ¢ n abc = aa + bb + ¢c. Oakne,

100a + 10b + ¢ = 11a + 11b + 11c, ogHocHO 89a = 10c + b. Baxn pa je

0 <89 = 10c + b < 99, nacnegupajea = 1.1389 = 10c + b 3akrby4vyjemo

pajeb = 9nc = 8. Hema gpyrux pewera jepBeh3a ¢ = 7cnegupaje b = 19,

wTo je Hemoryhe. [lakne , NOCTOjM camo jedaH TakaB 6poj 198.

Maene UBaHoBuh, Vlis, O ,[docutej O6pagosuh”, Kpywesal

2806. Ja nu noctoje KOHBEKCHM MHOFOYIIOBM KO KOjuX je 6poj AnjaroHana jegHak
NnoTnyHOM KBaZpaTy Hekor npupogHor 6poja?
P n(n-3) _ ;5
ewere. Kog TakBux MHoroyrrnioea 6 mMopano 6utM ucriyweHo —— = k*,
3a Heku npupoaaH 6poj k. OgHocHo, Baxkuno 6u n(n —3) = 2k%. Akojen =2k n
n—3=k,Tagas3a k=3 n n=6 gobnjamo ga je npaBunaH LIeCTOyrao jeaaH
MHOroyrao ca TMM CBOjCTBOM, jep je H-eros 6poj avjaroHana jegHak 9 = 32,

Codmja Yebawek, Vila, MatemaTtnuka rumHasmja, beorpag

2807. KoHuepT je noyeo namey 18 1 19 yacoea, a 3aBpLumo ce namehy 21 1 22 yaca.
OppeanTn KONMKO Ayro je Tpajao KoLepT, ako Cy MUHYTHa 1 caTHa Ka3arbka 3a
TO BPEME 3aMeHurne mecra.
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Pewer-e. Heka je koHUepT nodeo y 18 yacoBa u x MMHyTa, a 3aBpLumo ce y 21 yac u
y MmuHyTa. Ha ocHoBy OpabpaHor 3agatka, usjegHavasajyhu nonoxaj mane kasarbke
Ha NoYeTKy 1 BeNnvKe Ka3arbke Ha Kpajy KoHuepTa gobujamo jeqHaumHy

ad 6 180

2= ’
[OK 13 jeAHaKOCTW NONoXaja Bennke Kasarbke Ha MoYeTKy N Marne Kasarbke Ha Kpajy
KOHUepTa Aobujamo jegHaunHy

Y
==6x—270.
2 x

. . 119 141
Pewwasatem oBOr cuctema fobujamo Aa je x = 47—, a y = 337~ MuUHyTa.

[pema ToMe, KOHUEpPT je Tpajao 2 cata u 4612—3 MUHyTa.
Mwunuua Kpctuh, Vllis, OLL ,8. centembap”, MNupoTt

2808.Kateta AC npasoyrnor Tpoyrna ABC, ca npaBuM yrrom ko TemeHa C, npunaga
paBHU a, a paBaH Tpoyrna ABC v paBaH a obpasyjy auenap ca yrnom og 45°.
Ako je AC = 2,AB: BC = 3:1, uspadyHatu pacTtojatbe Tayke B of paBHU a.

Pewemr-e. N3 ycnoea 3agatka AC = 2,AB: BC = 3:1, ce kopuwhenem lNuTtaropuHe

3v2 V2

TeopeMe nako aobuvja AB = TZ BC = 72 Heka je D nogHoxje Hopmarne 13 Tauke B

Ha paBaH a. Taga je BD L CD n AC 1 BC, na je Ha ocHOBY TeopeMe o Tpu Hopmarne
m AC L CD. MNpema ToMe, yrao guegpa oppeheHor paBHuma Tpoyrna ABC v a
je 3anpaBo yrao namehy npasux BC n CD, na je 4BCD = 45°. Camum TuM je Tpoyrao

. i o
BCD jenHakokpako-npasoyrnm, ca xunoteHysom BC = —-, na je fyxuHa kateTe

BD =1,
2

Ucnpopa MepyHuunh, Vlll1, rumHaswja ,.J.J. 3maj”, Hoeu Cag

HAFPAOHU 3AOALIA

OBa py6puKa je, kao 1 KOHKYPCHM 3afaly, No3uB CBUM HaLUUM
ynTaouumMa 3a TakMuyere. Y cBakom 6pojy Haluer nicTta aajemo
jenaH sapatak 3a csaku paspea. M3 ceakor paspena, net
HajycnewHmnjux pewasanauya 6uhe HarpaheHo. YnyTcTBO 3a
Cnae pellera Hanasu ce Ha CTpaHu 48.

HarpapHu 3apatak 6p. 597 (3a yuveHwuke Il
pa3pepna)

Konuvko uma tpoyrnosa Ha crnvun? Hanuwm koju
Cy TO TPOYrNOBMU.
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3

HarpagHu 3apaTak 6p. 598 (3a yueHuke IV paspeaa)
Baka genu 6omboHe yHyuuma. Ako cBakoM fa 4 6omboHe, ocTtahe joj 2. AKO CBakoM
na 5 6omboHa, HegocTajahe jegHa. Konvko nva 6omM60oHa, a KONIMKO yHyka?

HarpagHu 3apaTak 6p. 599 (3a yueHuke V pa3spena)
Bpojesn 1,2,3,4,5,6,7,8 cy nogerbenn y Tpu rpyne. lMokasaxu ga he npousson
OpojeBa 13 6ap jeagHe of Te Tpu rpyne 6uTtn Behu oa 34.

HarpagHu 3apaTak 6p. 600 (3a yueHuke VI pa3spena)
[ate cy HekonuHeapHe Tadvke D, E n F. KoHcTpyuwm Tpoyrao ABC akocy D, Eu F
pefom nofHoxje BucuHe u3 temeHa C u cpeaguwiTa ctpaHuua AC n BC.

HarpagHu 3apaTak 6p. 601 (3a yueHuke VIl pa3speaa)
MocToje nu npuponHu 6pojeBun x 1 y Takeu aa je x% — y? = 2019?

HarpagHu 3apaTak 6p. 602 (3a yueHuke VIl paspeaa)
CBaka Tayka y yHyTpallHOCTU 1 CBaka Tadka Ha CTpaHulama jeQnHUYHOr KBagpaTa
obojeHa je jegHom of ABe Goje. [lokaxku Aa yBek NocToje ABe Tayke obojeHe McToM

60ojom uuje je mehycobHo pacTojare bap g .

PE3YNTATU KOHKYPCA 3A HATPAOHWU 3AOATAK BP. 591 (MJ1 LIV-3)

Pewewe. A=1ub=9

1
99
91
191
HarpaheHnnu
AHpgpwmja CteBaHoBuMA, lll4, O ,JoBaH Ctepuja Monosumh*, Bpial
AOywa Cumun, lll1, O ,[JecaHka MakcumoBuh®, BarbeBo

Byk MeTkoBwuA, lll4, OLU ,AumuTpunje Togoposuh Kannap®, KiwaxeBal,
OrweH Bajuh, lll4, Ol ,J1asa K. Jlazapesuh®, LLabau
Hukona Maenoswuh, lll1, Ol ,Moma CtaHojnosuh®, Kparyjesau,
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PE3YNTATU KOHKYPCA 3A HATPAOHU 3AOATAK BP. 592 (MJ1 LIV-3)

Pewemse. MowToje 2-(12-18+12-6+ 18 - 6) =792, i TS
noBpLUMHa KyTuje je 792cm?. CBM yKpacHW nanupu cy
KBagpaTtu Yuvje cy nospLumHe Behe of NospLUMHE KyTuje,

a cTpaHuue Tux kBagpata cy 3dm, 4dm n 5dm. U3 mpexe
KBagpa BWAM ce Aa YKpacHW nanvp mMopa umatu cTpaHule
Behe og 30cm (3dm).

30

To 3Haum ga MunaH He Moxe ynoTpeBuTM ykpacHW nanup nosplumHe 9dm?. Kako
je 16dm? = 1600cm? n 1600cm? — 792cm? = 808cm?, a 25dm? = 2500cm? v
2500cm? — 792cm? = 1708cm?, 3Haum goa Munan Tpeba ga ynotpebu nanvp
nospLmHe 16dm?.

HarpaheHu
Mareja Babwuh, |V1, OLL ,MocaBckn naptusaHmn”, O6peHoBal,
hophe fJobpocaerseBuh, V1, Ol ,decnot CtedaH Bucokn", lecnoToBay,
Jana Metposuh, IV1, Ol ,8. centembap" MupoT

PE3YNTATU KOHKYPCA 3A HATPAOHU 3AOATAK BP. 593 (MJ1 LIV-3)

Peweme. Tpeba nocmaTtpaTy npobnem yHasag, Tj. kako og 200 gohwu go 0 kopuctehu
onepauvje gerbewem ca 3 n ogysumarem 1, npy Yemy ce Tpaxu Aa ce NPUMEHN
MUHMManHu 6poj onepauuja. Tako 4oNa3nMo 40 HU3a:

200[-1], 199[-1], 198[:3], 66[:3], 22[-1], 21[:3], 7[-1], 6[:3], 2[-1], 1[-1], O,
OAHOCHO
O[+11, 1[+1], 2[- 3], 6[+1], 7[- 3], 21[+1], 22[- 3] ,66[- 3], 198[+1], 199[+1], 200

ca Tactepuma [+1] u [ 3]. dakne, noTpebHo je Hajmare 10 npuTncaka Ha TacTep.

HarpaheHnnu
Caup KonawwmHnau, V1, O ,CBeTto3ap Mapkosuh”, CjeHuua
Jby6uua Jlasuh, V2, OlU ,Bepa PagocaereeBuh”, HerotnH
AHka Munuheuh, V2, OLL,CteBaH JakoBrbeuh”, MNapahuH
JNuma AHppeeB, V2, OLL ,CBeTo3ap Mapkosuh”, Beorpag
AHnppej JoBuh, V1, Ol ,BpaHko Paguyesuh ”, Bpame

PE3YJNTATU KOHKYPCA 3A HATPAOHU 3AOATAK BP. 594 (MJ1 LIV-3)

Peweme. Heka lNMepa cTaHyje Ha cnpaTy x+1. Taga je 6poj werosor ctaHa 10x+y rae
je 0 =y < 9. bpoj OnrvHor ctaHa je x+1. Tapa je 11x+y+1=239, 11x+y=238. C
063vpom aa je 0 <y < 9,peluerse je y=7, x=21. MNepuH 6poj cTaHa je 217.
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HarpaheHnu
Tapuja Berskosuh, Vis, Ol ,CtecaH Hemana“, Huw
Munow [o6pocaemeBuh, V2, OLU ,[lecnot CtecpaH Bucokun", [lecnotosal,
JagpaHka CtameHkoBwuh, VIq, Ol ,baTta bynuh*, MNeTtposay Ha Mnasu
Haha PagoBaHoBwuh, Vi3, OLU ,Byk Kapayuh “, KiaxeBal,
AuxRhena lNopawuh, Vi4, Ol , Nojko Opynosuh “, Pagountwa

PE3YJNTATU KOHKYPCA 3A HATPAOHU 3AOATAK BP. 595 (MJ1 LIV-3)

Pewerse. [envouu 6poja 2* cy 1, 2, 22, 28 n 24, pakne KX yKynHo 5. Ha cnvyax
HauMH 3akrbydvyjemo ga genvnaua 6poja 3% uma 4, genunaua 6poja 52 uma 3 u
nenunaua 6poja 7 uma 2.
Csu genvoum 6poja 24 -33-52-71 ce Mory npeacTtaBUTV Kao NPOU3BOA, HEKUX Of
denunaua 6pojesa 24, 33, 521 7, na 3arbky4yjemMo Aa UX yKyrHO MMa yKyrnHo 5 - 4 - 3 -
2 = 120. Jenvnaua koju cy kBagpaTtu NpupoaHux 6pojesa nma gBaHaecT u To cy: 1,
22 24=42 32 52 62 102, 122, 152, 202, 302, 602.
HarpaheHu

Urop LiBeTtkoBuh, VIl1, Ol ,Hoerow", Huw

Tamapa Catapwuh, Vi3, Ol ,BpaHko Paguuesnh"”, Hosu Beorpag

Upena MapkoBuh, Vll2, Ol ,PaTtko Mutposuh", Hoeu Beorpag

Muna Cumuh, VIl1, BarbeBcka rumHasuja, Barbeso

Hukonuna Muropwuh, Vils , OW ,Metap Tacuh", JlewHuua

PE3YJNITATU KOHKYPCA 3A HATPAOHU 3AOATAK BP. 596 (MJ1 LIV-3)
Pewerse. [laTu n3pas ce nako TpacHdopmuile o 3bupa ksagpata
%((x +9)2+ (x+1)%+ (y— 1)) + 20109.
Ceakun o TpU KBagpaTa je HeHeraTisaH, Npu Yemy nocToje pearnHu 6pojesu x,y 3a

Koje Cy cBa TpW M3pas3a UCTOBPEMEHO jefHaKM Hynu: x +y = x+1 =y—-1 =0

Baxu 3a x = —1,y = 1. [lpema Tome, Hajmarwa Moryha BpegHOCT AaTor u3pasa je
2019 n noctuxe ce (jeanHo) 3a 6pojeBe x = —1,y = 1.

YpegHuwTteo

3AOATAK CA HACNOBHE CTPAHE

[eceT HajycnewHnjux peliaBanaua oBor 3apgaTtka Ouhe
HarpafeHo. YNyTCTBO 3a Cnawe peLlera je Ha cTpaHmn 48.

M3mehy cBake ase umdgpe y HU3Yy
123456789

YMETHU 3HaK HeKe of 4eTUPU OCHOBHE pavyHCKe
onepauuje u no noTpebun KopucTn 3arpage Tako
Oa BpefHocT gobujeHor nspasa 6yge 2020.
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Pe3ynmamu KOHKypca 3a crieyujanHu 3aamak

PELUEHE 3AOATKA CA HACNOBHE CTPAHE
N3 NPOLUNOI BPOJA (MJ1LIV-3)

999 +999 +99:9 +99: 9 =2020
9999:9+99-9+9-9:9+9=2020
9999:9+99-9+9+9+9-9=2020

HarpaheHu
Jamwa Koctuh, IV1, OLL ,CBeTo3ap Mapkosuh®, Bpane
Hejna Xykuh, V2, OWU ,ABgo Meheposuh®, Hosu NMa3ap
Anekca Towwuh, 13, Ol ,Jby6a Hewwuh®, 3ajevap
INyka O6yhuHa, 1V3, OLL ,CeeTto3ap Mapkosuh®, Kparbeso
Pactko Aprsava, 1V2, OW ,BpaHko Pagnyesuh”, Manu 3BopHUK
Byk BnajkoBuh, V2, Ol ,baHe MunexkoBuh”, HoBo Ceno
JeneHa Pajuyetuh, Vll2, Ol ,Xepoj Cpba", OcmunaoHuua
hophe Mauuh, IV4, Ol ,8. centembap®, MNMupoT
Emen Cakuh, V1, Ol ,CBeTo3ap Mapkosuh®, Bpogapeso
Bpanucnas INykuh, V4, Ol ,MeTtap Tacuh®, NewHuua

PE3YJITATUA KOHKYPCA 3A CMNEUNJAITHN 3AOATAK BPOJ 100 (MJ1 LIV-3)

Pewere. YMecTo nete 3Be3avue Moxe cTajaTu camo jedaH of 6pojesa 4, 5 unu 6,
jep nocToje 6ap Tpu 6poja Mmara of 6poja Ha NeTom MecTy (To cy 6pojeBu Koju cToje
Ha mecTuma Tpehe, YeTBpTE M WecTe 3Be3auue). PasmoTtpumo cea Tpu cnyyaja.

(1) Ako je Ha neTom MecTy 6poj 4, oHAa je Ha ApyroM mecTy 6poj 6 (jep Ha cBakoMm
of npeocTanux MecTa cToju 6poj Mawu of Hekor 6poja). Jlako ce Buam Aa capga Ha
nNpBOM MecTy Mopa 6utn 6poj 5. Ha wectom mecTy moxe 6utn 6uno koju oa 6pojesa
1, 2, 3, nocne 4era je pacnopeg 6pojeBa Ha TpeheM 1 YeTBPTOM MECTY jeHO3Ha4YHO
oapeheH. [lakne, y 0BOM criyyajy uMamo 3 peluemsa:

ol o1 Ul
AN NN
()W) o)}
vV V V
=N
NNN
N W W
ANNN
B
vV V V
wh =

(2) Ako je Ha neTom mecTy 6poj 5, oHAa Ha apyrom mecTy Mopa 6utn 6poj 6. Taga
Ha NpBOM MecCTy Moxe 6uTn 6mno koju of npeoctana 4 6poja. 3a ceaky oA Te YeTupu
moryhHocTu, 6poj Ha LecToM MecTy MoXe ce n3abpaTtu Ha Tpu HauuHa, nocne Yera
je pacnopen npeoctana gsa 6poja Ha Tpehem M 4YeTBPTOM MECTY jeAHO3HaYHO
oppeheH. [lakne, y oBoM criyyajy mMamo 4 - 3 = 12 pelueta:
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Pe3ynmamu KOHKypca 3a crieyujanHu 3aamak
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(3) Ako je Ha neTom MecTy 6poj 6, oHAa Ha ApyroM MecTy Moxe 6uUTK camo jeaaH
of 6pojesa 5, 4 unu 3 (jep noctoje 6ap aBa 6poja marba of 6poja Ha ApYrom MecTy).
Pa3smoTpumo cBa Tpu criyyaja.

(3a) Ako je Ha gpyrom mecTy 6poj 5, oHAa Ha NPBOM MeCTy Moxe BuTn Buno Koju
of 6pojesa 1, 2, 3, 4. 3a cBaky of Te 4 moryhHOCTHM, 6pOoj Ha LWECTOM MECTY MOXe ce
nszabpatu Ha Tpu HaduHa m3meRny Tpu npeoctana 6poja, nocre yera je pegocneq
npeoctana Aaea 6poja Ha TpeheM 1 YeTBPTOM MeCTY jefHO3HayHO oapeheH. [Jakne,
My OBOM Ccny4ajy umamo 4 - 3 = 12 peluema:
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(36) Ako je Ha gpyrom MecTy 6poj 4, oHga 6poj 5 Mopa 61TK Ha YeTBPTOM MK Ha
Lectom mMecTty. PasmoTpumo obe moryhHocTw.

(361) Ako je Bpoj 5 Ha 4eTBpPTOM MeCTy, OHAa ce nMpeocTana Tpu Gpoja mory
pacrnopeauTy Ha 6 HauMHa Ha npBo, Tpehe 1 WwecTo mecTo. [lakne, y OBOM crny4ajy
nmMamo 6 peluema:
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(362) Ako je 6poj 5 Ha wecTom MecTy, oHaa ce Opoj Ha NMPBOM MECTy MOXe
nsabpatn Ha 3 HaumHa (jegaH op GpojeBa 1, 2, 3), nocne 4yera je pegocnes
npeocrtarna aBa 6poja (Ha Tpehem 1 4eTBPTOM MecCTy) jeaHo3Ha4Ho oapeheH. [akne,
y OBOM Cryyajy MMamo Tpu peLleksa:
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3adamak 3a podumerbe

W N R
NN N
BORS
VvV VV
_ RN
ASANA
N oW W
ASANRA
oo O
VvV VV
o

(3u) Ako je Ha gpyrom mecTty 6poj 3, oHaa Ha nNpBoMm U Tpehem MecTy mMopajy

OuTtn GpojeBn 1 1 2, NpM YeMy Ce OHM MOry pacrnopeamuTy Ha ABa HauduHa. Y oba
cnyyaja ce npeocrtanu 6pojesu 4 1 5 Mory pacnopeauTu Ha YeTBpPTO U LUECTO MECTO
Ha ABa HauyuHa. [lakne, y 0BOM cry4ajy MMamo 2 - 2 = 4 pellema:
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[akne, nma ykynHo 40 peluemsa.

HarpaheHu

Ucunpopa MepyHuuuh, Vi1, N’mmHaswnja ,JoBaH JoBaHosuh 3maj”, Hosu Capg
Ucnpopa KoeaueBuh, Vs, Ol ,YjeaurweHe Haumje “, Beorpag

MwuHa Cumunh, VIl1, BarbeBcka rumHasuja, BarmseBo

Oywa Munuhesuh, Vi, Ol ,CteBaH JakoereeBuh®, MapahuH

JoBaHa Pakuh, 1V2, Ol ,[decnot CtedaH Nasapesuh*, babywHuua

AHppej JoBuh, V1, OLL ,BpaHko Paguuesuh®, Bpare

MaBne JosaHoBwuA, VIll2, Ol ,CBeTo3ap Mapkosuh®, Kparm-eso

JoBaH Tomuh, Vg, OLL ,JoBaH JoBaHoBuh 3maj”, Cy6oTuua

3AOATAK 3A POOUTEIBE

HajycnewHuju pewasanal, oBor 3aaaTtka 6uhe HarpaheH. YnyTcTBo 3a
crnae pellera Hanasu ce Ha CTpaHm 48.

P71.

P70.

MoTOUMKIMCT M OUUMKNUCT  KPeHynu cy
ncrtospemMeHo u3 Ay B. lMNpewaswu TpehunHy nyta
oA A po B, GuuuknmcTa ce 3aycTaBuoO U KPeHyo je
Jarbe y TpeHyTKy Kaj je MOTOUMKNUCTU ocTarno aa
npehe TpehuHy nyta po B. MoTouumknucr,
Jowasww o B, 6e3 3aycTaBrbama je KpeHyo
Ha3ag npema A. Ko he ctuhu npe: MOTOLMKNNUCT Y
A vnn 6uuuknuct y B, ako parbe Huje 6uno
3aycTaBrbara?

PELLEHE 3AOATKA U3 NMPOLLNOI BPOJA

3a 6 kokowwmjux, 3 naynja n jegHo rywuunje jaje Tpeba nnatutn 100 guHapa, a
ncTo Tonuko Tpeba NnaTuTh 3a 2 Kokoluwja, jegHo nayuje n 3 rywumja. Konvko
ce rylymjux jaja moxe kynutu 3a 100 guHapa?
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Badamak 3a HacmasHuke

Pewere. Hek cy x,y,z peoom LeHe Kokowlujer, nadvjer u rywdmjer jajeta y
OuHapuma. Taga je

6x + 3y +z =100un2x + y + 3z = 100, (1)

opakneje6x + 3y + z = 2x + y + 3z,00HOCHO 2z = 4x + 2y,Tj.z = 2x + y.
3ameHomMm y apyry jeaHaunHy u3 (1), gobujamo ga je 4z = 100, 7j. z = 25. Jakne, 3a
100 arMHapa mory ce KynuTu TadHo 4 ryluduja jajeTa.

3a pelwere 3agaTka HarpaheH je Janu6op Bowkoeuh, BorgaHa KanenaHa 66,
Nyya.

3apaTak Cy Ta4HO pewunnun n:

Llapnoma Tomuh, Cy6otuua; CmojaH Kocmuh, 3Beuka; Cawko Hukonuh,
BrnaguumH XaH; 3opaH Kpcmuh, MupoT; HuHa lNaenosuh, Kparyjeeau; MopaH
Josuh, Bpamne; Crnacoje lNepyHuquh, HoBu Cap; SopaH Kosayesuh, Beorpag;
UeoHa AHmuh-JosaHosuh, bop; 3apko LLlymaHos, ['yya; JlaHa [Jobpocasrbesuh,
HecnoToBau;, Mapuja [llepuh, IleckoBau; Cama Kpcmuh, Bpawe; TamjaHa
Jlenocasuh, Wabau, CHexaHa JosaHosuh, KparbeBo; 3opuua Jlenocasuh,
Hoewu Beorpap; burbaHa PadoeaHosuh, KiaxeBal,;, CeemnaHa Casuh, Yypyr;

Mupocnae anora, Yenapeso.

3AOATAK 3A HACTABHUKE

HajycnewHuju pelwasanav, oBor 3aaatka 6uhe HarpaheH. YnyTcTBo 3a
crnae pellera Hanasu ce Ha CTpaHm 48.

H71. Op 4 wrtana gyxvHe 1 cacTaBibeH je NpaBoyrnm
Tpoyrao W npu TOMe je camo jedaH LwwTan
npenomreeH Ha aga gena. Ogpeau NoBpLUMHY Tora
Tpoyrna.

PELUEHE 3AO0ATAKA U3 NMPETXOAHOI BPOJA

H70. Ha jegHom Takmuyery Mapko je rafjao n3 BasgyLuHe nywke y MeTy. [leceTky je
MOroAMO UCTO TOMMKO MyTa KOMUKO M ocMuuy. [open Tora, HEKONMKO nyTa je
noroamMo NeTuuy U Ha Taj HaumH cakynuo ykynHo 99 noeHa. Y 25% nokyluaja
npomatuno je mety. Konuko je nyta ykynHo Mapko nyuao 13 nyLike?

Pewere. O3Haummo ca x Bpoj norogaka y geceTky (M y ocmuuy), a ca y 6poj

norogaka y netuuy. Taga je Mapko umao ykynHo 2x + y norogakay meTy, Npu 4emy

je To 75% cBux nokyLuaja, u npu Tome je nocturao 10x + 8x + 5y noena. o ycrosy
3agaTka je

18x + 5y = 99. (1)
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Jlozauka je noauka je noauka

OpaBge nako HanasvMmo jedMHO peluewe auodpaHTcke jegHauvnHe (1) y ckyny
npupogHux 6pojeBa: x = 3; y = 9. Cnegn Aa je Mapko umao 2 - 3 + 9 = 15
norogaka, LWTO YMHM YKynHO 75% nokywaja. Cag nako Hanasumo Aa je oH rafao
ykynHo 20 nyTa.

3a pelere 3agatka HarpaheHa je Tom [a6bpuena, OLWU ,JaHow Xywaau®,
YaHTasup.

3agarak CYy Ta4HO pewnnu u:

Hanubop bowkosuh, OW ,Akagemuk Mwunenko LWywwuh*, Tyya; JeneHa
Kaparnay, Ol ,JoBaH JoBaHoBuh 3maj“, Ctonawa; Crasko Muxajnosuh, OLU
~KnBko Tomuh®, [owa WaTtopwa; Cawko Hukonuh, OW ,CBetn Caa“,
BrnagununH XaH; Tarwa Casuh, OLU ,BpaHko Paguuesuh®, Mapagawk; Ynuja Xojm,
OW ,Bersko Oyrowesuh®, Pyma; Cawa JosaHosuh, OW , OywaH Pagosuh®,
Bop; ’Kapko LllymaHos, OW ,Akagemuk Mwunenko Wywunh®, Tyya; SopaH
Kosauesuh, MNetedujesa 20, beorpaa; JejaH Cmajuh, Ol ,Bopa CtaHkoBuh®,
Bpawe; Tamapa MunymuHos, Ol ,MuneHa [NaBnosuh Bapunu®, Beorpag;
3opar Aeruh, OW ,Ceetn Casa“, Huw; bpanumup flanyesuh, OLU ,CtojaH
Hoeakoeuh®, bnaue; Maja Hukonuh, OW ,Xepoj Cp6a“, Ocunaonnua; Maja
CmojaHosuh, Ol ,[ecnot CTtedaH llazapesuh®, babywHuua; [pazaH Bykosuh,
Ol ,Berbko Oyrowesuh®, Pyma; Crnasuuya Bykosuh, OLW , JoBaH JoBaHOoBUh
3maj“, bpyc.

NOrunKA JE NNOIrnKA JE JIOTMKA

Y oBoj pybpuun objaBrbnBahemo 3agatke 3a uuje pelaBawe je y Behoj Mepu notpebHa [OCEeTIbUBOCT U
norunyko pacyfvBare, a y Mah0j Mepu nosHaBake CTaHAapAHOr LWKOMCKOr rpaamea. Mosnsamo 1 yutaole
fa Wwarby npeanore 3ajaraka 3a oBy pyGpuky.

3agaum

57. Y pasroBopy [paraH je caonwtuo [laeny: "Moj gega v ja cMO HedasBHO
npocnasunu pofleraaH WMCTor AaHa, Moje U HeroBe rogvHe u3paxkasajy ce
OpojeBuma ca nctum uudpama, a pasnuka Ta ABa 6poja jegHaka je Hawlem
kyhHom 6pojy." 3atum je OparaH caonwTno MNaBny cBoj kyhHu 6poj, nocne yvera
je MaBne 6p3o0 u3payyHao roguHe ctapocTu n [OparaHa u heroBor gege. Y3
pa3ymHy npetnocTtaBky Aa [paraH uma mawe og 100 roguHa, ogpenn Heros
KyhHK 6poj.

58. nunja n Mapko samucnunu cy no jegaH npupoaaH 6poj n caonwtnnm ra Munouy.
Mwunow je Ha jegHoOM NUCTy manupa 3anucao 36up Tux OpojeBa, a Ha ApPYroM
HUXOB NPOM3BOA. 3aTuM je jedaaH NMUCT cakpuo, a apyru, Ha kome je 6uo 6poj
2002, nokasao Unuju n Mapky. Kag je Bugeo 6poj, Inuja je pekao ga He 3Ha koju
je 6poj 3amucnuo Mapko. Kag je 1o 4yo, Mapko je pekao oa He 3Ha 6poj koju je
3amucnuo Unuja. Koju je 6poj 3amucnmo Mapko?
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Jlozauka je nozuka je noeuka

55.

56.

Pewena 3apaTaka U3 npeTxogHor 6poja

3a okpyrnMM cTonoM ceau ABaHaecTopo Adeue. [levaum yBek roBOpU UCTUHY
[evaurma, a naxy AeBojumuama, a eBojyumLLEe YBEK TOBOPE UCTUHY AeBOjYMLIaMa,
a naxy gevauuma. Cako geTte je CBOM JECHOM cycealy 3a CTOSIOM PEeKro jeaHy
peveHuuy: "Tu cu gevak” nnm "Tu cu gesojumua”. 3roBopeH je nctm 6poj npeumx
n apyrux pedennua. Konvko 3a ctonom nma gevaka, a Konuko aesojunua?

Pewemse. V13 ycnoBa 3agaTtka 3akrbyyyjemMo aa cy CBM Aeyaly U3roBopunu Ucty
peyeHuuy: "Tu cu geyak". 3aucTa, ako je HeroB AeCHU cycef fevak, Herosa
peyeHuUa je UCTUHUTA; ako je AeBojumua, peyeHuua je HeuctuHuta. CrnnyHo
3aKkrbydyjeMo Aa je cBaka AeBojuuLa usrosopuna peveHudy: "Tu cu aesojumua”.
Kako je n3roBopeH nctu 6poj jeaHuX 1 Apyrmx pedeHuua, cneam aa je 6poj aevaka
jenHak 6pojy gesojunua.

Mocne cdynbancke ytakmuue mamehy ekuna 7. u 8. paspena, Tpy y4eHuka cy
uckasana no ggsa Tephema:

Aua: Ja cam gao Tpw rona. Minuvja je gao camo jegaH.

Wnwja: Ja cam gao yeTtupwm rona. Mapko je gao ner.

Mapko: Ja cam gao wecrt ronosa. Aua je Jao camo Aaga.

[o3HaTo je Aa je cBaku 04 UX N3peKao jeJHO UCTUHUTO TBphHere 1 jeqHO NaxHOo.
CT1ojaguH, koju je 61o camo HaBujad, pekao je: Ha yTakMuum je MOCTUIHYTO YKYMHO
10 rornosa.

Oa nu je CtojagnH pekao NUCTUHY?

Pewense 1. Moryha cy aBa cnyuaja:

(1) Npea AunHa usjasa je TavHa, Tj. OH je NocTUrao
Tpu rona. Taga je MapkoBa usjaBa 0 AuM NaxHa;
[akne, o cebu je pekao UCTUHY, Tj. OH je NOCTUrao
6 ronosa. Cneau ga je innjuHa msjaea o Mapky
naxHa, a uctumHa je ga je Unuja nocturao 4 rona.
Y 0BOM cnyyajy, Ha YyTakmuuu je MOCTUIHYTO
ykynHo 3 + 6 + 4 = 13 ronosa.

(2) Huje TayHa npBa AunHa usjaBa, Hero apyra, Tj. invja je gao jegaH ron. Taga
je npsa UnujuHa usjaBa HeTayHa, a gpyra TayHa, 1j. Mapko je nocturao 5 ronosa.
Ha ocHoBy MapkoBux usjaBa Taga 3akrbyyyjemo fa je Aua nocturao 2 rona, Y
OBOM CIyyajy, Ha yTakMuum je MOCTUrHyTO ykynHo 1 + 5 + 2 = 8 ronosa.

[akne, Huje moryhe fa je Ha yTakmuum nocTUrHyTo ykynHo 10 ronosa. CTtojaguH
HUje peKkao UCTUHY.

Pewemse 2. He. Tpu urpaya nspekrna cy ykynHo 6 Tephetrsa, 0f KOjux Cy Tpu TayHa
n Tpu HeTayHa. O cBakoM of Tpu urpada gaTe cy ABe u3jaBe, jeaHa UCTUHUTA U
jeaHa naxHa. 3akrbydyjemMo ga je Aua gao unu 2 unu 3 rona, inuja - unu 1 unu
4, Mapko - unu 5 unu 6. 36mp 10 moxe ce [OOUTU camo Ha jefaH HAYMH: ako je
Aua nocturao 3 rona, Unuja - 1, a Mapko - 6. MehyTtum, TBphewa "Aua je gao
Tpu rona" u "Unwja je gao jegan ron" n3pekao je NCTU Aevak u He mory oba 6utn
TayHa. [lakne, CTojaguH HUje pekao UCTUHY.
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YNYTCTBO 3A PELLABAOLIE

Pelerwa moxeTe crnaTtu Ha fBa Ha4MHa:

EneKkTpoHCKOM MOLITOM Ha agpecy:

matematickilist@yahoo.com

OTtkyuaHa pelewa (Word 2003 unu LaTex)
Mopajy cagpxaTu obpasnoxere 1 NpeumsHo
HaupTaHe cnuke. Y nopyum obGaBesHO
HanucaTn nme, Nnpesnume, paspes 1 ogerbeme,
Ha3uB LUKOMe, agpecy LUKONe U MecTo, Kao u
kyhHy agpecy u mecTto. 3apatke w3
pasnuuuTux pybpuka cnatu y oABOjeHUM
nopykama kojuma y Subject-y cToju Hasus
pybpuke (Ha npumep: 3agatak ca HacroBHe

To: matematickilist@yahoo.com
Subject: KoHkypcHu 3agaTtak 6p. 2143
Wwme n npesume, ogersere, LWKoMa,

agpeca Likone, MecTo, kyhHa
apgpeca, nowiTaHckn 6poj, mecTo.

cTpaHe unu KoHkypcHu 3agaTak 6p. 2143).

Kao u go caga ctaHgapgaHoOM noLTom.

Martemartunykm nuct
Badamak ca HacrioeHe cmpaHe
KHe3 Muxaunnosa 35/1V, n.n. 355

11000 Beorpag

Pelweta nucatv uutko, CBakM 3agaTtak Ha
noceGHom nucTy y3 ob6aBe3HO 0Gpas3noXere 1
npeumsHo HaupTaHe cnuke. Ha cBakoM mnucTty
obaBe3HO Hanucatu UMe ¥ npesume, paspes u
oferbewe, HasuB LUKONe, agpecy LKone W
MecTo, Kao u KyhHy agpecy n mecto. 3agaTke u3
pasnuunTnx pybpuka ctaBrbatm y 3acebHe
KOBepTe Ha Kojuma CTOju Ha3une pybpuke (Ha
npumep: 3apaTak ca HACMOBHE CTpaHe unn
KoHkypcHu 3agaTak 6p. 2143).

Pewema Kkoja He ucnywaBajy HaBeaeHe ycnoBe Hehe ce

y3umatu y o63up.

Pewera 3agaTtaka n3 osor 6poja nocnatu
HajkacHuje oo 5.4.2020.

BAXHO OBABELWUTEHE 3A TAKMUYAPE N BUXOBE HACTABHUKE

OpywtBo maTtematnyapa Cpbuje, ogHocHo Komucuja 3a Tammnyerne U3 matematuke
yYeHVKa OCHOBHMX LLKONA, y Npunpemmn 3agartaka 3a TakMmuyera KopucTy 3agaTke us
MaTtemaTtnukor nucta Tekyhe, kao n ABe npeTxodHe LUKOMCKe roguHe (y o63mp
fonase CBM 3ajauu, Aakne W3 4naHaka, npunpemHu, ogabpaHu, KOHKYPCHMU,
HarpagHu, Kao 1 3agaumn ca TakMnyera), 1 To Mo NPUHLUMNY: Hajmake 3 3adaTka 3a
LLKOJICKM, HajMake 2 3aaTka 3a OMLUTUHCKM U HajMare 1 3agaTtak 3a OKPY>KHU HUBO
TakMuyena. Y TUM 3agaumma Heku of nogaTtaka mory 6uT npomerseHu.
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PELLUEHE HATPAAHOI 3A[IATKA BPOJ 147: Kd1.

Harpage cy no6unm cnefehn yueHum Koju cy npBuM NOCNanm TauHo pellere y
npegsuheHom poky:

Ypow MunytuHosuh, [V2, OLL " JoBaH Crepwja MNonosuh ", Hosu beorpag
Capa Byuypesuh, ViI1, OLL " Kapko 3perbaHuH ", Hosun Cag

Anppuja Muxajnosuh, Vli2, Ol " Byk Kapaywuh ", JlebaHe

HeBeHna Koctuh, V2, OLL " JoBaH JoBaHoswuh 3maj ", O6peHoBaLl

Munuua PajueBuh, Va, OLL " Hophe Hatowesuh *, Hosn Cap

HATPAHU LWAXOBCKU 3AOATAK BPOJ 148

Jlacno MNonrap, 2001.
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Mo3ununja Ha Anjarpamy:

benu: Kd4, Td1, Lb3, Sd3 LipHu: Ke2
Benn Byue n faje mat y gBa nortesa.

Pewere nocnatu HajkacHuje go 05. 04. 2020. roguHe
lMeT pelaBanaua WaxoBCKOr 3afjaTka Kojy Noluasby Ta4yHO peluerbe 6uhe HarpaheHu.

YnyTcTBO 3a Cnarbe pelerba Hanasu ce Ha CTpaHm 48.




BAXHA OBABELUTEbA
MPETMNAATHULIMMA

1. MaTtemaTtunyku nucT je, npe ceera, HameweH ydenunuuma llI-VIll paspega ocHoBHe LuKone.
M3nasu net nyta roguiwke 1 To opujeHTaumoHo: 01.09, 10.11, 25.01,15.03. n 05.05.

2. I'IpeTnnaTa Ha MaTtemaTtunyku nucT ce BpPLUMN Ha payyH:

OpywTBo matematuyapa Cp6uje 250-1420000245060-64
Beorpap, Knes Muxannosa 35/1V.

3. O ycnoBvma npetnnare, wkorne he 6utn 6narospemeHo obaBeliTeHe. CBe MHOpMaLyje
Mory ce fobuTtu Ha TenedoH 1 mail Apywtea matematuyapa Cpbuje.

011/3036818  dakc: 011/3036 819
drustvomatematicara@yahoo.com

4. OcuM MaTemaTuykor nimcta Mory ce Hapy4uTu U octana usgara Opywtea matematuyapa Cpbuje.

5. Mo3anBamo HacTaBHVKE, MPOECOpe MaTeMaTuKke, yHeHUKe, Kao 1 CBe OcTane YnTaoule, Aa warby
cBoje npwuriore (YnaHke, 3agatke, 3aHUMIbUBOCTM UTA.). Hanomuibemo Aa ce pykonucn He Bpahajy.

CAAPXAJ
XKuBotumwcka papma 1
O pasnararby Tpoyria Ha YeTBOpOYrnoBe 3
PauyHapcTBO 6
3apauym N3 matemaTmke 8
MaTtemaTnuka TaKkmuuemwa 24
OpabpaHu 3apauun 29
KoHKypcHu 3apaun 33
HarpagHun sapaun 38
3apartakK ca HacnoBHe cTpaHe 41
Pe3syntaT KOHKypca 3a cneymjanHu 3agatak 42
3agaTak 3a popuTebe 44
3apaTak 3a HacTaBHUKe 45
Jloruka je noruka je nornka 46
YnyTcTBO 3a pewiaBaoye 48
LllaxoBcKa cTpaHa Tpeha cTpaHa Kopuua
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